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V Luis Lobo, Prouincial da Cô

.

panhia de Iefu em Portugal. por
particular comiffaô _ ')ue pera iffo
tenho do muyro Reuerendo Pa

ère MUCIO Virelle[che, Prepoïito Geral da
mefrna Campan hia.dou licença que fe im •

. pruna o liuro intitulado Elem-ent'IJl Math�mA_
tim, pello Padre Ygnaciu Stafford d .. mef..
rna Cornpanhia.O qual fay viílo.exarnina
do, & aprouado por pcffoas douras da mer.
ma Companhia. Em teflemunho do qual,
<lei eûa por mim afsinada, & íellada com o

fello de meu officio.. Em Lisboa a OUS� d�
Mayode634·

Licencia de Il fanta y fuprema lnqitiû�
cion de Portugal.
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'lã ComFllnh;iI Jt ltfit, 'ltnt, Je Mdt�tt1f1ft;'4 ti';'

�c,/lrg;� Je s. �nrÃ�. N411 ftm IOIIJÇ, ,�ntrA 1'101["
f4ilt4i; C7 bOI1! coffumes: d.ntu� �lIt,· [cienrjfi·
cemc nt« tra«, T/d.V ID dA Ce�mttríJ) 'JHtJe tttmind.
_,n o (txto demtntfl;fe níi» tllmb; d4 Sterellmerri"
m lJnd�c;",o: difcDrrelJd, em f,dllI, (:7 em cltd .. bú
deUr!. pgr Jifini(óes.,J 1'rofop(i(J tprll/'llndo exem

plos de ft[,r4r.u MathemJ${/C4J aemanffrAt;'1AJ Jllii
11M regriff enf,TI".

Ü!.!_æ claudunt gyro grincli., fenfa breui.
partdeme 'lue fe LJJe dtttee,,,ct,dtr licenfA, p".

rit 'lHe pDfl4 imprimir ,JI, flu ompendi/l MAILe..

mar;clI; pO:9"' prd Je uluitJl ,VtíliJ ..J., (7 prI...

"tiro, peUd.1J1,it4 f"lt� 9ue hA neP' R._t)1:P tld1.. fd
lltU.cdt. Lisb,lll er" II CQlJ.uento U Nllfl4.,senhm, J�
lefo,tl» S. de lunboJ,e 634.

Fr. Francifco de paina Calificador.

E Stes Elementos Mathernaticos Jol{fU";
J.g padrl. M'tf/rt Y[,'1"ÚO Stt!.ffllr4, me, ..reu

'lue de/lttll Jtr jm?rtfl.�.r, tema J,iuiJ4 Il D f,"jt� flu'
fiz..trãll fiA n,hrt1..A L1IjifArJ6.d 1"" f) .Aurar o I �ff�.
iec« .Por'!ue lC reJllftrdo" /I t ftuds Ile Mid [,i;';4 tÃ,
certd "",,, " Mát"tmlttie 4; C7' pD"/"e n» (tx"imtll
" àdJ" fi cmjgllë <I!,rantles prDHeirn,be bem 1fU �
eflltlllpem.Em $.D,mingllf.LÍxhoa tm 1.6.lIt hmb.
'i.e ·6; 4'.

Fr�-!\yr�s Corres Celificador do Con';
felho G;rill.
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V Illas asrnf'otmaçóes; podere im-t'rlmir
elle liuro dos LÙmrnrc! Mtlthemilfico!: &

• depois de irnpreflo rorriarâ a efle co nfelho
conferido com feu original, pera fe dar.li.
cença pera correr: & fern iflo não corre"

-

Lixboa 17- de tunho de 6�4'
c.pereir". D.lO;d tid siLuit. F,dnciy" 84"t:••
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. L;cmcMtiel Œrdin4rio.

D Ott licença p:tr.1 fe poder imprimir ef.
.

te limo •.que tern pM nrulo : ilrmelJtu
M"themAtic,! .compoûc pello l? adreYgnacio

. Stafford da Companhia de Iefu. Lixboa j o

de 1 unho de 6�4.
/Ido BeJ;.err"r�,me)cJ;"ntrt dt Lis',,,_

Licencia del Rey.

V· r tnt liurl) intÙuldllt1 Elernêros Matherne
. ricos, Clmpoflp pello nJre TgIf4';. stdjJml
Ingltt d" compAnhiA dt It[us:(7lfdO t-ë '�fhJà por
onde fe n"õ deu. Je Împ,imir;ánta m Hit4 tru,lif40
cr ,t'ltrrin4, per" IS' urj'Jas d" Ge�m.errí4 de 1 con

f£4,(7'Jc;tnc;.iU M,;thtmtCt;c,1S '" fJlltflrue. Pelf, 1
ft ne d (Huonwitttdicenfá 'lue prd,(. Lixbg" s.
dt III/ho,1t 614.
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O Cofmográpho Mor Antonio de
Mariz Carneiro,



Q Ve fe poffa imprimir ene liuro intiru.-,..
lado EltmtfJtos. Matht'lII"Îw, villas as li ..

cêças do S. Officio, & ordinario; & a mfor'
m-çâo q fe aline pello Cofrnographo Mbr,
£ depois de i mpreffo ror narâ a efia mera
per.i fe taxar, & Iern'rffo não correrá. Lix-
boa r, de lulho 6 ';4.
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de. Elernèros Marhernancos.Em Lisboa

I. de Setembro de J 6;4.
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ELEMENTOS
M A._.:T H E M Aer ICaS,

Por el Padre
YGNACIO STAFFORD

Dcl laCompania de
I E S VS.

LECTOR

II
L deífeo cóque affeetadamê·
te cino en breue compendio,

I li
la Iciencia mas illuflre de lãs

humanaùme yna perfuadien
� � do.a que.te falndaíle cê demô

fi raciones geometricas ,
defcuidado de las

�con ûbradas cortefiss de los exordios: quã
do aduerti.que el fofsiego de los efcrupulos
con que te preuengo.no paffaria de mode
rado diuerti rn ienro,

Doy n'ombre de Marhemaricos , no de
Geornetricos,a los Elernêros q te prefento:
por hablarte é terminos mas proprios; pue,
Ias demas partes de Ia Marhematica depen
den dellos.mas que ta Geometria, qua con

fille en los reis pnmeros.y en tef minos que
les



Ios cornprehendan a todos.porque "el Vtlv
decimo conciene lo mas forçofo de la Ste..

reometria.
jPorqllc las prolixas repcriciones.que en

JS ruas Aurores inculcari fus demo nílr a

Clones; defmayan al Principianre. y enfa
dan al Perito: trabajo por rcfu01Ir1.1S en
palabras pocas • y proprias; que declaran
rnejor fu intento a los buenos Ingenies, yafTegnran mas fu memoria.

flijJ1Hid præc;pie.r, tIlo hell;;: vt cito J;é1�
1'tl'cipi:it Ifn;mll dociles, teht:;'t1JiJeltJ' Hor.
Luego la breued.id que .lff.;ch. es el re

conocimiento que deuo a 1.1 excelencia.q
venero j en Ios lucidifsimos Tngenios , de •

1. A I L L Vs T R is SIM ANO·
'B L E Z A L V SIT A NA; a cuyo nô.
bre confsgro el preíenre trabajo, originado del poderofo i rnperio de fus ruezos . Y
es Ia Apologia � me abûielue de Ia falta de
Dedicatoru, de 'IUI! por ventura tu ima ..

ginacion me calumnia, fi a cafo no co níi
deras. que fus muchas y auenrajadas perfe-
e iones, fon íuperiores a los mas eflêdidos
panègyricos:y que la rola i nícripfion,es Ia
Dedicaroria ma; gram:; y genf!l'cf.t.

Si difâcult.ires alguns de -mjs deruôflra
clones, no culpes fu poco numero de p.ilr
bras; fino tu prielfa irnporruna en re adelâ
tar ûn Ia !uz de las precedences.por igno ..

fl.



far. quelà fcíencia que trato, eSCOm!) ca
dena. de oro.de propoíiciones eslabonadas,
Es lo mas preciofo, el esmalte de Ia Philo
Iophia. y Iibra fu eûimacion en el arrificio
y quilares.no eo Ia canridad. Es (dize Pl.. '�.

ton.l. 7. de rep. )cl Recreo.el BuenRenro,
en que los grandes Ingenies ahuian el haf
tio de (as arras fciencias, y mas lardin re

galado. que Monte inculto.
y porque ès furnamenre neceífaria, por

las vrilidades g encierra ; y por lo muche q
importa las fciencias perfpeétiuas, Ia Op
tica, Ia Caroprrica.l.i Dioptrica.Ia Ichno
graphia.Ia Sciagraphia; las Ar,hiteétoni
cas, las Militares, las Geodefias.Ta ârirh
metica.Ia Muíica, Ia Afironomia, Ia Afiro�
logi r, Ia Geographia.Ja Hydrographia.Ia
H ydraulica, la Gnomica, fa Sratica, y Ias
dernas fcíencias Marhemaricas.que nOdJR
paífo acertado (i n fu direcion. y por 10 que
conduce a Il P hiíica , a Ia Medicina • .3 Ia
T heologiJ;Y aíi a Ia Rherorica, y Iurifpe�
ricin: es bien queande en manes decodes,
en forma [ratable.

Si eflraãares el methodo de Iaspropnef..
U�, te acuerdo, que con tal arre aplica fus
aílumptos a figuras particulares, {con til

muche defcanço ] que las deu en rermi-,
nos.generales,

Alguna� y�zes junrodos y Jl13S propoû.,
.

��2P.�
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clones en Ia mifma figura, por la depend_ê.";
cia de fus prucuas Pero las permitoIa re
ciuida diílincion de numeros, paraque Ias
reconozcas en los libros de differentes ma-

.,,�as, que fe aprouechan dellas. Es eíle
a rajo mas defcançado que breue- y de que
vfo mas en el qui nto Elemenro : porque
muchas de fas Theorernas no necefsiran
de m as pruella,<]ue el cotejo con los ante

cedentes. Yporque los de que orres deperi
den. dinã muy poco de los prirneros prin ..

cipios.re defuio de los intricados labyr in
thes, en que algunos A urhores los emba ..

rapan, porfiãdo en illuflrar a la mifrna luz.
No he querido deflerrar las citaciories a

•

los margeries, perfuadido de que no eres

Enrabon:fin que finieílro, mal podrâs con

el vn ojo atender al contexte, y con atro

efpiar el margen.
Sus notas fan las ordinaries. csnfEr:quie;.

re dezír .por la conflrucion. �JP: par lahy
poteû.o fuppoficion. á. 3. r, por Ia defi
nicion tercera del primer elernento.pr.q 6.

por la quarta propoûcie n del fexto�&c.
rbtflrtm4, es Id propoíicron fpecul.iri ua. éj

propone y demonfira alguna verdad. PrQ

Ll,mA, la praéiica, que enCena 1..1 execuciê
de alguna operaciô, y de!põ/.tra fu acierto,
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FoLe

�íLE¥�NTO' PRI,MERO
D E FIN I C ION E S. j

Il
Efinici#n J,. Punro , ti to 'fue nI tÎt)'J
pATtes. J. L:Ínea''fut tjf1'�1 Jongitud fl
Jamt;�te. �. Los tef111jnos,de 14Jintll,
Jon Funw� .4' Linea reéta, es 14lfuefo

IxtÍenae JeruhJtmente entre IUd termines, '

-

s- Superficie.o lo 'fue tiene .longitud y lAli.
tudfolamente.6. Los terminos delft fuperficie.
fln linellJ. 7. Superfície plana.er l« rU,e ft ex

tÎenàe.d,eruhil..men.t.e mere foi terminor,o, cm .1ue
.liNea reéllt[t4jJlflA.

-

,8',Angulo plano,,es 14 ;nc./in.teùn Je Jos li ...
�A/) .A E, C E� 'l"e .cmcurrtn essl mifm, plA-
n') en r., fm ,"mpmer vnlt lineA

c:�onein.u4J4,o, IS el pl.ano .cõte.ni- .

1 n,
à() Je,d,s lineAs.• 'fue (oneurrlJJ. A �
fin mnpon.errlfJ4-.lineAJõt.inu4- E .

àa. 9. Angulo reélilineo,.es .t!t,ntenido de Mi
Jine4S r,eE/41. IO. Angulo reâilineo reap, If
Il .cmunido de du relfd.!, .,,;t.B, C ft ,1J11 Iq.�
fiftérJ. Jtrt.cb4menee III, vn,4 [s.he J4perA, J'lM%..el}jos 4nl.#/1S Jein.ceps,CE A.;CE$, Íj,Jittlll.7i"s tAlu
,lineAS fe .dicen perp.édlcular.es,JA.rlfJ,A AJA ot.r4�
I I. Angulo o'll ufo , IJ tA E D, sl q.es mJC;JPI.
,ue reElo:y "t.utll/ DE B, tl '1ue,es.m,e./Jllr.'fMI re.é!".

��� Fi,gura) !� !1I1uefo (llfn.pr!�!ndl J,e V1J9�
.4 IJJN.
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.:: I Llimeuto primero; .)

111,,; tr;mino:, D txtrmllS· J 3' Circulo, ëipJ
gurA pldn., (�mp,tl]tJ,diJ" dtfolA vnA line",.A D

ll-Ç, f IItjelLtem4 peripheria;,,141ual,toJlts l,,�
t-iJlAI)?.A, E D, E C, &C. 'jue A.

ft tYrAN Je un [uPU.'I(D, E, {ën

�jgllaltJ:Y dtdll'"nto.E,fo dí. E

ç�cétroJel(;r(ull1. 14, Dia4 .-- ""
metro Jr! cirCIII"ts "144l'fu;tr .:o., l'

C .

reEl4,..A B, 'lue p"Jfando p�rt.t .:a
(entro, E) rem niA [uuxtrtmos en IA perifberi�li
circflmfutluia, 15· Semicirculo, 'et;.t C:8.,
.pJur" ,õprthtnJiJa deldiamrtro J .fè";íl'triphe
riá Jel circulo: J îegmemo del circulo,141u;
fr (qmpr�htn�e Je 'lu�11U;tr reEl4)D c,) fart�

•

Je Itt pmpherlil,D B c.
I G. FIguras reériliheas, fon lif mn!re/:;rn�

'J;J.;s de lilie� rr84r:Trilate ras, (AS de tres;l,,,
Je "u4tro, Q!!adrilateras: lar dm'4/,Jt Jice",j

.• ,_

Muhilater.as '17.Tnagulo yfo- E
pluro,o Equilarero, tHI q t;rne

B�'fu.llls 10J tres L",JoJ igUt,fts; [fofce-
'

les,tl 'file àss;y fcaleno,.,t q lu A 'D
C

rJtne rodos tr$.Idtfigualrs. I 8.Tri.ã
.gulo Orthogonio, o reétangulc.e, � :A JJ::;
el 'lilt time 'lin dng;dll, Áf teil»: Ambligonio,
C E D, ,el,,!llt tten« VII All!." E D C, ,bufo:.
Oxígonio, F. D ii, ri q IOS'tiuJt tDdllS trtlI1,(ut�f.

.

. lb. Lafii.1i�" 111�d,.;táff:", .A B C D: fjHe t;��
1Jt

I



•
æ/emí'n16 primer,. '�

�-tjoJ.flls lados ig,MltJ..) 101

;g"iolTtfl.r,p ll"ma,pcra1fto A[lV:By
•

mm"ft", Quadrado.rla'1"" ,/

Jril.ttr,,: D E F C, q tient raau �

,

-c

los ldd,s iglu/çr ,Ptl('() no lJS' �,..

'g"luri'fl'I.Rhornbo. D. C

:1,'). L"'lTfi4J.rllttttrA, CH I k )1ue<túea�ng"';
14, fe" n' etJuilAttr4, fe U<4mtl C 11

lor ttntM,m'lfJi� Reécangu- �M10:.1 Rhomboides.k L M I, 'Il'
M '!HeJJ; 'lI' reé1Ã!Jl14,nieql1;- .

littera; pero tient Î[,HtfÜS 101 � 'I ,

ilnJ.ulo! � t4Jor anue floJ. LIU .lem IIJ1I1Uri:/."ti;.
rss, 'fuAII'S, k LNl,ft /lamdn Trapezios. H.

LÍne4f paralelas, fi" C H, k ti» L M, k 1,
&C, lar que tjr4Jat en el miIm' !t"n'�IJ() "N'Nt:'
renpgr 71;4' 'lueJe efli·en.rlf�.

:H. Paralelogramo.es.cë E, tX C

figlfTA quad.rilaterA s= tiene [m AEîJt
'

ladlJoFfutflOJ pltra/tl,t. �3. En I' O

el p4rM.ttográ1lJO, .A' E, [DI a", B �

GD, 1 F ,[eJicen exiftir ,uere. 1:::-

�tl 'didmttro B C; Jal relZtjuqs Jet) 1 G, F D)r�!.
,t'6m;ltlnent's.

.

cA. X [O M AS�

'AXioma r, Las cantidâdes que ron i�ûa;
. 1!�4 otra, fon iguales entre li',l, Can�

/ ��
..

li��



l
4 Elemento primera: .)

tidades iguales, �dã iguales,fi fe les quitan,
o aûade n.otras iguales. �. Cantidades de
��31e.:, qt1ed.an defiguales.íi fe les quita�,
,.."iade,otras iauales.a, Los duplos, las ml

rades.de 1.01 rnifrna , fon iguales. 5. Lãs can ..

ridades que fe ajuflan, fon iguales. o, Des
lineas reétas que fe corran, no tlenen par
te cornun. 7·Todoslosangulosrettos, fó
iguales, S. t:1os lineas reftas\ no pueden
compreherider figura. 9. EI todoes mayor
�ue quaiquier fu piine; y igual a todas ellas
Juntas.

p
t

R O P O S I C ION ES.

Propoûcion 1. Preble ma I.

C·Omo JèàrJir:ue vntriã- :p.., ...•••
.

1.u/o erfuilater�, Pbre ..
/ /1\\ ..•..

un« line« r.eEl.s termllJAÙ iE � ciJad� ,.,A"B. • � \ .: :
,

Defcriuafe el circulo \... '\ ../ ."...-
DBE,deA cenrro,y fe:

.

midiarnerrcî AB; y de B centra, y femidi,,;
metro BA,el circulo D AC,q corteDBE,éDidel qual piito, life rifá i.:sreétasDA, DB,et triangnloA on � faledefcripro fobre Ia
dada AB:yeseq{li!,ltero.,porql]� DA.OB
ron îguàles (.ó AB. d, J;. y entre; fi.� .�)(. r,

Pro·



• Elemento pr;mero� ).

Propoficiona, Problema 1�

C Omoft dra Je Vit !undo
dadf), C. vnA reél";guAl

• otr" dada.,AB.
Defcriuafefobre CA,eI

rriãgulo equilarero CDA.

pr.I:de A centro.y fernidia
metro A B, el circulo B F;
yel circulo EF, de D centro, y femidia�
metro DF.quees DAcótinuada hafla F,

pûro de la periferia BF .porque continu ..

ada D C haíla la periferia E F , C E fera la

refia que f� pretêde: pues D E es igual con

DF d. 1�ICE,con p F,Ax.�.pero AFiguala
AB,d. 13 .. 1uegoCE,íguala AS.ax.l.

Propoficion 3- Problema 3.

C om» fê ,,,td. dt un« refi" ...._J'
13

.... ..
...

dAd" m"y�r,.AB, un [eg. C/" \
ment/J igu"l" Dtr4reéliC áad4 �l(/A }
meltlfr, E. £' \ /

Apliqn�re al p.ütoA,la 9" .....""..
/

reéea A D, igual a E. pr. z. y el circulo CD.
defcripro de A cerro. y Iernidiarnetro A D,
cortara de AB, AC íegrnenro igual cê A D

,J,I3,Y con Efu igual.ae.r,
�J Pro-



,- I

ii/ementopl"lmtr".; -

•

Propor. 4� Theer, i;
.

S I J�; tri.ãgu!os,ÀEC, •

DEF, tienen âos I,,·

LÃ
t-

au iguAles" dOI,.A B, 1J

I L1C,C'DnFE,ED;elV-lJOtCt t. _

.

'lmD,.AB,tonFE;jel�. -
Cl>.

tro, ,tl etre, Be, COli E D;
Y iguales /osltn_l!ltllJ,1]',e, to""""tIJtnliJ�Jttl,t�j
I"J�s;gudttl.I;;b"fsl .ft C:D F,yn i�u4tes;y
l�_( rt/;'!uDJ 4nguhr 'lU, II's laJOJ ig'141es fu.btt".
Jtn; .A con F, C can D;} ti "", t,Ï1(Jzs_ulo,A B c" .

igual dl_otrlJ" IJ E�. '"
Por-q fi imaginarnos el eriangulo Anc,

tendido fabro D B F; los. lados iguales
AB, F E,(e Jiufl�r�h: y los angulos igua
Ies.B , E., Luego 13 Ct cairâ fobre E D, fill ..

gu,d; y feaitlfiaran: y el extremo A. cairâ
',_en F; C, en D. Luego Ia baGs A C, fe a..

juflari có nF, y Ie fer� igua J; el angulo A,
,óf" C;, (ó D;y el vutriiguJo,conel otro.

Propor. s. T heor. i�



El�mmt� p,.J"",...
i C Ë ;·ë BD, Jtb4Xa dr Iii

[n.fts,BC,for.cn i�JI ..lts.

PorqueûAB, A.C�
fe eflienden igualrnêre,
y de fus extremos. D,
E,fe tiri las reétas, D C,
E B; en los' tríangu- ,

.•..
(. .

... F,

los, A B E, A C D,los dos lados. A B, A E,
reran iguales a los dos, A C, A D, a cerca

delmifmo comú angulo.i.á.e! vno cù el v

na,AB có AC,hy: y el atro a latro, A D có

A E, AX. 2. Luego las bafes, D C, E J3, ferã

iguales;y los angulos, D,E; A B E, AC O,
Ir. 4.Ypues nc,« igual es E B; D B, con

E C; y.iguales los a ngulos côprehendidós;
D, E: Jos angulos, 13 C E, C B D, debaxe

ele Ia haûs,rerá iguales:y losangnlos.B C D)
C BE>!,. ..... Luego fi eflos fe quiran de los

iguales,A B E.A C D; los reliquos, A B C,
A C B, encima de Ia baíis , feran iguales,

Corr.LllltgIJ t�J,I t,iAh[!4!IJ t'lui'''tm" es e']ui.
tsngulo.

Propof 6. Theor. 3..

SI ,J,u.cnguIIJs,A, Il C.A,J, VIZ tril�ul" .csc,

fin iguAlet:luf 1.c;'I1,8 ."t,Il c,q tu fobtëdë,fon.
;gu�ltf.

Porque fie� vno,ll�>es mayor que elo.
tro



-

g 11.lemlntb' pr;m,I'�.
tro B C. l'or BD; DA B
esigmlcóBC!ypue's,

�
,

�.S,es c�nllfrt,enlos .

� .. d.ngulos·, A e C. A :

DCiylosangulos,A" . C
B C Ao, compre hendr •

dos: de Ios la dos igttales',DA,A C;BC.CA:t
ron iguales, fyp; el triângulo. A B C, fed
igual a fu pane,A D C. rr, 4'.

Corr. Lut!/ todlJ tri:;guIo tfuidngultl)t�, t1�!�t4tfro'p "

propor: 7 .. Theor. 4'

S flt les Jot txtf(th�.f,.ft.,· �.
�

B, Je vna rtéltl, aA fi, fe

»:
D

fl.ran ot:-tts dos, .ft C,E C,1ut .

ft jU'ntan' mtmpunt;,C:mft'
,uedmtirar dtrlU JdS PM''' tI(
-iIm t bttntl4, Je C', y Jt (" n

miJmoI ttrMino/,. .A, B', 'Iut
.

fdlítlld� i,(ualn conJH<t uflttrmínu,. fe j «flUU'"

ttlnfo J;r{jnEfo, efe C.
_

Porque, ii A D, Jg D, tiradaS'de'los rer
minos, A,B.para la banda de C, jútandofe
en D, ptrn to difiindl) de C;(ueré igrt-ales- có
(us conrerminos, A 1), con A C; B D,con

I B C� tirad.t.la: CómtH) baÛs CD) el angule
. .

ao de,



e. ", Blet1JentD p,.imerD: �
'ADë.reria igual con ACD; B C D, igualt•
conBDC,pr.f.peroBDC, esn:aynrCJue
fu parte A DC; el qual por fer Igual ,.:w""._
ACD,es mayor que BCD,parte deAe�.
Luego BD Cies mayor que B C D.

Propor. 8. Theor. jO'

SI tlDS trtangulos ,_A BC,

Li
E

DEF,tienen ,tos /ltál.f i-

.L]1,'�41ej A dos; .A B, EC, tm
A

D Ë, E F; el 'lino con el tm" CD"." ,F
�B, (onDE; )elDtrocon '...... t
tlo(", EC, con EF;y ;gult.

.

..... i
les 1M bafo/ AC,DF: idS �n� .' "1
"ulos t, li,tomprehliJdtào! J� lBS ldil,os ;tualtr,fln
IguAles.

p arque, ti el triangule ABC, fe imagi
na aplicado al triangulo D EF, corno em la
figurá; fus bafes. AC,DF,por,fer iguales,
coincidirá en DF. 'Lnego rebue lto febre el
porfer los conterrninos OB, DE; PBJFE
iguales, hJP; el angule B , fe ajuílara CQ1l
E·p'r·7·

Corro Lut[,fJ los rrli'1lfo! �ngullu, 'PP'IC fEO! "
'dJIS iguAles, ftn iguala: .A, cm D; C, (D" e«D�

,�l'l!.�tri�nguloig�al�on�! �r�o. pr,.,.
PiO:



,

IO Elemento prim8'õ:

Propor. 9' Probl. 4.
om» fe p4rte 'lin 4gU/O reélil;. 13
"tDá,ldo. EBF, por el medio.

iDTornenfe en fus lados, dos
fegrnenros iguales; BA, BC,

:::
_ )C

r- 3' Y fabre A C rirada, def- .'\
criuafe el ífofceles, O equila- E'D"F

tero,ADC,pr.l.yla reda,BD tirada pat"�
rid el angulo EBF, en dos pa:tes ig�aJes.
Porque.por fer BA,iguaI con BC; BD co.

mun; y las bafes, A O, CD, izuales ,COIt}1"$
el angulo Ab D, esiguafcon CBO.pr.S.

Propor. IO, y I I. Probl, �,y 6.

IO.C O"" P pArte 'linA

reEl" dada, .A C ..

im el ';'edi1.
JI, Com»ft leMdntA 'lIn4 per

ptnt.lbl"r,fobre fm punEio da

tIll, D, ae'llnlt reEiIt tlttdA, .AC,
Io. Defcnuafe febre Ia reét:t dada, A C,

vn triangule equilatero,ABC, pr. I, y Ia

reth, BO, Cl cortare el angule ABC, por
, el medio. pr, 9. harà lo mifrno có AC.Pues

po�ç!� ���jg11l1con sc, BD� comulll; y
-,

os

L1�.---

A \c'.... - ..

D�



•
Ele."mfo printtr,,: I r

los an�ùl()s ABD, cn D, iguales, (IInftr:1J4
bafes, A O, C O, Io feran, pr. 4.

.

I I. Tornenfe del punro O, en A 'I.e...,
1

fegmentos iauales, DA, DC, fro �:y -,"

mefe Iobre AC,elequilatero, ABC -I": r�

Ptses por Ïer Af)', igualconCD;AB, con

CE. wlff,,; y DB tirada, cornun: los angu
los B 9A, B D C, feran iguales, y retto&,
!lIrr. pr. 8 y BD perpendicular.. Def. IO.

Propof r z, • Probl. 7 �

C omo fé t;r. 'lin" perptJl.
Jhul4' 4 .t'4 reél. dû., / .

�c.dtvnFunf(ldA.J,(JlB,f,._t� ! B \
tif atI/A. � .....'1"...... L
.

DefcriuaCe fobrë B 'cen .&.;:.-J�
tro, vn 'circule,que corre E> ...P.. ,,·· F

AC, en E� F. Partare EF por el medio, en

D, pr. IO. y BD rirada, ferá la perpenchcu...

lar del problema. Pues por fer los lados,

ED, CD,iguales,(Dn. BD ccrníi,y Iguales 135

bafes riridas, EB, CB, J. 13. )05a1'1gu)05
nOE, BDF,feran igualesy reaos"fr�g.y
130,Ia perpendicular. J. IO.

PIOp.13.Y r4' Thecr.ë.y 7� .

�IJ LwA r:£j_� ��,�; I].�, 1�c�(J.)lf!!.( f�T!!f drA,

lC



J 3 Blement» primer»;
.A 8, ha.ze (On ell« dl11 ángulosreé'!Q1) 11 411; itû4-\�es ti. d�r reE!DS'.

" s;JI1Jrtél.u,1!A,EB,t�rlt. C
s pá'rl( lutnJas JiuerfoJ I Je 'J1I

• 1 D
f"nt!!,�, J! otrA rea" , C E: ht$ �
z_encon ella Jos Angulo! deinceps, F�"'· .... F
CE Æ, ces, igu,tlult dos reaol; c�mpl1n:n 'finit

,eEldc9nt;nuAJd, .AEE.
Il. Porque fi Ia conûflenre , como CE,

es perpendicular a Ia otra,AB; los angulos
CE A,CEB,que con ella haze,fon reaos,ti, t o.Y fi noes perpendicular, qual DE;hHe con AB, los dos angulos, DEA,OEB;
que igualan a los tres CE A, CEO, DEB, qfó igualeS a los reétos, C EA, CEB, por fer
{tIS parres rodas.ze. 9.

J 4. Y flendo los angulos, CEA, C E B,
igu.lles a dos reétos; fi E A, EB, no cornpon'en vna reEb continuada, AEB: demos qEA,con otra mas alra.E D,cóponga vna re
éta, A E D: pues los angulos, C E A, C E Dt
p,me de los angulos CE A, CE B, que fon
iguales a dos reétos, hy/"lcs igualaran, pr. I J
Y li EA, compone con e r, linea ma ba
xa.vna reEta AEF; los angu,los, CEA, C EF,
feran iguale6 a dos reéios, P": r,; ya fu par
te, los a ngulos, CEA,C E B, que igualan a

.

dos �ea:i)s� bJ; �

Pro·



.

,v.

�lemmto primero. J J

Propof. lC;. Theor- 8.

C">

S rJ.osreElM,..AC,BD,[ec"rtdn; � �.
b"z..eni,gu/t!es, l�s anf,lfl�f op. �/n

pueRos enel vert;ce)E: /lED, Jguat �cm BEC; ..AE B, um DEC.

Porque. A�D, hace con D:EC) dos anoulos 19ualesadosreétos;y Io mifmo hace B
EC,conOEC,pr.13;LuegoA ED,es igual cô
BEC� sx, 7.. De lamifma fuerre fe prueu.tfer AEB, igual con D EC •

. Carr. Llltg6Ju'lulltro Angul,s en e! vert;cef.,
y toJos los jueJe les ánadieren1 Jon í.gua/ls a'111-4-!�Hf£llJs.

Propor. 16. Theer, 9.

Q'I'ttlfuier Angul, txttrlU,
J •

�r
H.AB,IAC aevntr�. Ci l\ F,

." ..•••••..........•._ •.-:7'�ngHlg, .A B C; es mtty,r 9U� .

.

.•..•..��_ .. _
..

�_
.

qualtjuicf'fu interno oppll�R(); .

.A.BC",AClI,
Eíliendarrfe las rettas côtinuadas,y ig1.11les,CE, EG;BD� DF; por Jas puntas) E,O,medias de los lados,AB,AC, pr. IO. y 1a re

aa. GF. En los rtiangulos, (SE A, CEJ3,el
lado EA) ferâ.igual con E B; EG, Call EC,.

-

!onffr!



·

14 Blemmt« prÎm.ero; ..

cDnftr. Ylos angulos,AEG, BEC, comprè:'
�édidos de los lados iguales, ferá iguales pr.

5 • Luego el ãgulo GAE,pane del externo

"1,ferâ iguJI èt': interno oppueíic, EBe.
pr . .;.. y de la mifma {berre fe prueua fer el
inrerno oppueílo, ACB,igual có FAD, par
te del externo, lAC. Pero I A C, es igual
eon l-I AB,!r.H, Luego es tarnbien mayor,
que ABC: y HAB, mayor que ACB.

Corr.Lueg-o I. 1111û1uier externo, IAC," igu4l
lC los internoI 'ppurflo/ entramholjuntos.Porq conf
ta)4 qte [!lplrte FAC, es igu�l (On ACB:) l4 ,.,li ..

fjt�"t !drt6, 'AF, iguAla tll.tngul" GAB,pr.q.{d
es igHtfl cõ ABC.r lo mifim de la l.fiiPiM peerlr Il
rueu/.( del externo,8AlJ;'y porr;u el igllilt tõ IAC,
'pr. r 5 .:'.lo/frls anj,ulo/ inrérntJ! tie 9"alruiertrí;.
guLli, AEC,fon igudles It dt/J r,,[f/fJ,PUrS igualar} 4

lOJ tres, I AF ,�..f.C)CAB i 'liltfoil iguale! a tl,,� re.

i!osipr.13· .
r

Propor. 17, Tl.eor, IO�

QP't$ltJ1u�er Jos IInguloJ Înfernn

�l\de v» trun,gulp,.-'Í BC) Jin me \
nerrs 'lUt Joncé/os. n \

Porque el an guIo externo
B

DBA, con el interno ABC,íguala a dos re';
ttos; pr. 13, ��r.q DBA� es l_l1ã)"or que c, Pr;'

16,Lue� "

�- �



_
Elem�nt(JprimtrO I �

16:"tlUego ]05 dus internos, C, ABC, fon

menores que dos rectos. del rmfrno modo,
lo mifmo confia de los reliquos: de C�con,
BAC;ydeABC)conBAC. ';,-("-�'"

Corro Lu,!,o I. en t/n frian<.l?;ull1, no putae sue»

• mlu fiNt VTJ angul, rtElo, o obtt�(IJ. 2. Lot dI! «n»

!,ull1t en /4 bifr.s leI Ifoye/es, y"/I1S tres d�1 t'lullt.
terl1,fon deMul. 3. ue o» prmta fuera de vn4 re

fla,fe putateir"rFar" eO.. '(Inafol" ferp'iJh-uI.cr.

Propof 1'8. Y 19' Theor .. I I. Y I2.�
, .

18. EL m.tyorlûo,;;lB, JevII .

trí/lngu lo)/cBC; [Hbttn- ) n

'Jt1n�)()r angulo,q el menor , ec,
_ /\

• J9·1tlmlfy�r4ngul()Ec.A; �c;
• Ji'flone A",I1)6rJI(60 tue ti m:»

.

',;m., A.

J�. Porque fi en el lado mayor, AB, rê
toma DB, igual cóBC; tirada la bafis,DC:
el angulo'BDC, fed igual con BeD, pr. i"

Pero es mayor que A, pr. 16• Luego BeA,
mayor que fu parte BCD,es mayor que A.

19. Y íiendo el angule BCA > mayor 4
.A, fi ella do A E, al qual fe oppone, no es.

mayor que BC,at quaL! fe oppone-es me

nor, o iRual: ti mener, BCA fed menor q
fl, /.".1 �.li jgua)�los mif�o,� aJlgulos lo fe�

un



Propù( zoo Theor.l3.

Q vltlefcIuÎtr JOf ladof ,d( 'lIh
Ptríanglllo)A B c, Jon mll;Y0rel .I
t,

••••
qU( el tercer», J1�cPorque côtinuado CE, haf-
ta que BD iguale a AB;y tirada Ia baGs AD:
elanguloBDAferâigual conBADpT.) y
menorque CAD, que es.mayor que BAD.
fu parce. Luego DC, rerá mayor que AC,
pr. r 9. Pero es igual a los dos, AB.BC;por
fer CB igual con AB,(,m.ff; y :3� com�n,;,.
Luego AB, BC, juntos, fan mayores quoAC, el tercero •

•• 't Propor. 21. Theor. I4�



__
�'Elu"en'o p,.;mtro: Ji

.,,;';1,,0, .m"')or'fu�, B, ti Angul'I/Nt/,S ,�lj1Uú
lAdos, AB; CB ,'(()mpr>thenJen. '

Si A D�fee(Hende haíla t; AB, BE, F":2}
mayores � A p, 'fr.2.o. Luego A B,�Ç, fe.

"'.

ran mayoresque AB ,EC.Pero, AE,EÇ, fOR
ayoresque AD. DC: pues EC, EP, fon

rnayores que DC,pr.�o.Lueg'O AB,BC;fon
rnayores q AD,DC. Pero el angulo Dj.es
mayor que DEC; y eûe mayor 'que B, r-
16.

'

Propof :n. Problem" 81J

. _ C Omo fi f,rm4 'lm tri A-,$_c__
� " Angull1 delddos'gu4

.•..�., ••. _

......
lu AtrtJ.rt£llf-!áltdA,A�� '

..

'

.- J:>!::ff�"F \,
C:'Vm4v-n")l#tr�''''tJlr.1 :,:.' "�""l<i
ow otr» .. ofrA "".��' ••••

_, •

_ :x ._ ...

Elpreblema fuppo-
ne. �ue dós qualefquier <le Tas reaas�adas;
exceden a Ia 'terc{lra,l'r.:�o.. Tomêfe eri DG;
DB:) igualcon í\;-lIF, con B: FG. CGn C;
Ir. 3. Defcribafede H 'Ceritf�, y'HD fe-
rnidiamerro.el circulo, DEI�-deF centro..

FG fernídiametrovel circulo GEl. Pu�sl:.J
lado EH,tlradode E,pùco dè 1� ltlrerfedõ;
al centro H. ferâ igual con HD, o cón,A;
EF, igual con FG,o'Con 'G,tl. r;:yHF..

�gual con B .��?,!n�� y el [r; angulo HEF;>qual
- -. --.

».
-

el



-

re om» re [ormlf en fin ,;;.
J to dildo, B. Je un« rtél�

à,tJd� AB, lin dnf.ld, rtl/i
U!U�, igHAl á etr» dad" E.

Tirefe Ia reth DF, q
corre lr.s lados del angu-
16 rcétili nec dado: y formefe el trianguldABC eqnilarero con DEF'f'�u.yelangu ..

lo B. fera igual con E, pr.,S.
'

18 ElemmtQ II'jmtrfi'
el problema pide.

�

1

Propof.14· y 1). Thecr. 1) •. & IG�
, -



.

' BlltnlntD p,.;",ël'o_ 19
.

NPs Jèl ,t,.,; el Angllz"e, ccmprtbinJià/l Jee fw
14Ju igudles) es m4yor q el Angulo, ..A B c� (VP'" ,

�

h;tliao dt IllS /Û,OI is,lAlu del atr» tri:tgulo,Asc;

2"i. Porque ft Ie forma el angule ABe:;;""
'gual con E, pr. �;. y BG, Igual con EF;

a baíis AG. ferâ i£ual con DF ,pr. 4·Pera
es mdyor que AC. porque tirada Ia bafts

CG; por fer BG, iguí\l con BC, ((m'Ilr; el ali:

.guIo BCG, retá igual con BGe,p'.). Pero

ACG. e s mayor que BCG,fu parte. Luego
es mayor que B G C, y que AGC.. fu paree,

Luego AG,o, DFf111gual,es mayor que
AC, r- 19.

��. Y fi D Fs es mayor que A Cvel an::

:guIo E, es rn�yor que ABC. pues fi le '"

igua-IJDF es Igual con AC. I": 4. y fi:mc:�
nor, ACes mayor que DF.pr. "4- ,

Propof.1,6. The{)1'.J7.

SldlS tr"idgrd,!,ABC, C
'

BED, tienen kt tm-

�.
: Lj1J,f,HJ# ig,,,,.ltt ton des: . '···i

.04, Æ8C:conB, Sc; El'll:' ' r... B
'

�
n'tm el 'lInll:.4, em Il; G

'

, e� IItrll cen e] itrD: ABC, �m 'E;j iglltllts lu ltttf.,,,:
..a,tlct1'Jttl, AB,B E: /I[enJIIS' IttJII� i"tJu£m,ile"
'OS' 4"gJÛU igu4/es: AC, con BD: iI,HC,con ED:l.'�
7tlif�!� If»gHl':i ÂEB� D'f-lli�"�ltJ; )losrr�,

-

�l �



,:ao , BlumtJt, primero. '

...�,-:,fU?Jlád�t; elvno "Iv,")
C'

"O

D� Y el otr» al otrs,

2Th: LJo Ppréj fie) anguluA, . \1-.,�_'OJ':,;,o_""
..._'lgl1al co B, ,ABC, lO' B '&cô E; yel adIacente a '

AB, con B E: A C es

igual con B D. Pues fi es mayor, y A F
fu fegmento tomado. igual; Ia baús F B
es igual �on DE, y el angulo ABF,parrede-Ab Cvigual con E, pr'4. contra labyp.
y fi es menor .hecha la rnifma conílrucion
en BD. fe hallara el mifmo impofsible,Pero I fi AC,es igualeó BD;CB es igual eó _.D E, y el anguloá C B, igual con D, pr. 4.

.

Y G el angule A, es igual con B; CBAtconE;yelhdnAC,con Bl;>: AB,esigualc<iBE. P ues it es mayor; y fu fegmento AG
igual en n BE; el angule iAGC, es igual có
E, I" 4' V mayor: pués es mayor-que ABC,
pr r�, fu Igual /'yp. y li menor, hecha ],a
mifma conûrucion en B ESe halla el mir
moinconueniéte.tuego AB,'esigual con
B,E; y CB có DE; y el angule ACB, igual
con D.pr. 4.

o

'Propor. 27. y 28. Theor, 18. y 19�
1.7-. S:;'vntf reEltt,EF,corranJ'I otrtU J!)!, .AB,

'. . CD)"Z.ecÕ t/ils,,,ngH�()1 Altern.s CffG,
,

'

..

-

b,gb



.

I

Elemento primlro. 2. I
'M r; H, iguAles: lAs tates

�'
"

.;

,eElIM, ..AB, CD, fot;!". A Ci: B ,,'.
rAtd�/. '

R-:.:
...

·

:">1 �

í
- 'IS. ndmbien. ;j f,ttZ.f "c H D'"

ngHlfJ txtern» , E GA, ]i:'

"gu"l tm, CHG',el inter�,y "pueRo pM' td 'mifm�
�bttndA: ,dIIS ;nt{fms pr /11 ""ifm .. , �tt"d ..}, ""'GH,
,CRâ;ígltalet tSao!reE/,s'"

.

, ; ':7, Porque fierido los' alternos, C H G�
.DGH. iguales.fi AB no esparalela cõ GD,
continuadas concurriran por vna de I ai
bandas, digámos en-I ,y G[Hferâ trran gu
lo;,y et angule CH G; mayor que B G·H.
r-:«

18. YûEGA" .igualcol'l BGH, r- H.
es igual con C H Grlos alternos" C H G,
BGH,fon iguales; y A'B, C D, paralelas,
r- 27.y_liCHG,conAGH.igualaa dós
rectos, es igual a fu externo A G E, el' qual
con AGH iguala a dà� reao�pl!'. J. J: y AB"
GD,parale.las. .

,

.
'

Propù(_29. Theorvao. "

.

# ••

.

Sr 'lint/. reEl"" EF,' 't'ftl, ,trAs. ,IllS pArale/I(.1.;,t 1,
.

CD; hAz.e "" tUIis' �ngul�s tt/urn;'s ïg�dleJ;los externDs., InI�ùtQS Je 14 mif;"'4 'b4nd4, ,_g1i4-
lts;y los ln���n�� �� �A mifrnA ������;g,,�N't� J,ol
ref},r. I, !3; por ..



, ,

%.i BltrJmJ'o ,rlllJt� I' <�

Porque ]oS'iuatrointer':

�.1105, que E F haze con A B, A cr
L....o��-

.......,.,i>sfõ iguales a quatro re..

itos.pr. II· Luegofi los in-
C H.n

ternos, 'AGH, CHG, fon

mayores, o menores que
dos reEt.os; AB, CD,dHbn mas p<>t Ia vna

banda .que por Ia otra, y no Con para lela�
y li fon igu.. les a dos reaos, el externo

�GA, que haze con AGH .dos reétos pr. I;.
es igual cô el interno oppueílo por Ia mir.
ma banda, CHG: y DGJf.que es j�u:ll C()

:pGA.r.ISl es igual con fu aherno)CHG

P.ropoficion 30� Th.ëõr� 21: �

S ;'.J�nttltU, AR, EF,y"
f,,,alttu ti ,t"/I tecrt'4� _A...,;;__.......-¥---.:!�

�Difóli/!tt,.alet� tntrt ,. C �
Porque fi ABI-es para-,

'.-"--'-"'g---=�

lela- con CD; el engulo .E 1. pc;
externo l,es igual al in-

II
terno oppueûo k,l'r!l?-� .

y fi EF, esparalela �on CD: et externa t�
es ig,uat al interno .oPl'ueflo L ..pr. lc9.Pefo
:ii el angulo I, es igual con k. lc, con l,
I es igual.conL, .,�� I. Y A� esparalela (�
�F�l�: �ª.. ',)

;' '-�è "C



ElemmtD prj'»eyt} .

Propof 31. P'r?bl� io:

J .

�J.
"

.

C õm�FtirdJt'lmpuJJt#l14. A );'" .e.:�;'
.

40,E,vniCre£l4pdl'"le14c.on .,/
t,� Jlldtt, CD. ·c f :rl
Tirefe vna reéla E F, de .

�uatquier fuerte.del p"mto dado E, <i cor

te y haga angulo cçn 1J re ..'b dada, CO. y
forniefe vn angulo, AEr, igual con el al..

terno, DFE pr. �.l. pues A EB, fera la 'pa�
ralela que fe pide, pr.'1'l' .-

" .

Ei 4"gulo txttr"" B l! c, It
fu.z'luitr tri.ngulo,víBf.: es' A �í'

(

it.u/'A Eot elos; ;nrerngl oppueffos, .A�..
/C

_

_Æ, '8.'1 l�s tre» inttrms, .A). B) .E

.AES', igUlttlfn ;C el,s ,t£l,r.
-

.

Porque tirada DE, par,ttela cori AB; ct

externo, DEC, fed igl1,Ü al interno A: y

D_En, al ,al�erno B, l'l'. :t9.1.ueg'l 71 exter ...

bo,S E C, Iguala a los dos internos 0l'ptte[
ros, A: ,l't. Pero 105. tres ?ng�tlos.n.EA, norD,
VEC, igualan a d0S reéëos, p,.�, I j. Luego,
rue�'DEC, es l'gl'tat con A'; D�:B, con l�; v

AEB ;es cornun: los tres intêrnos del man

gulo AE.a� igualan a dos r,aõs. �

B4 Corro



� 4, Elt!1ItrJtfJ p,.;,IU"�: ",,' ,
� <�J

.Cort.tUDg''; '.18i alTi ãgull1s en I" hafts Jellfoflt;
Iti 'fiefftln.gulo,fon fimtre[[oJ.. 2.LfJ! tres ttnguloi t#'
IIill1uùr tr;;;'gfllo,igulflã Il lOi dt ot.".r r�4do·ln·

'" s det "no ró ij.#CdÙi 4.lP! dos del'otro, lDHelifjuor.
I, só. �''luãd# dos ãglllos Je vntriágulfJ',jütuiguA
Id.J te-rceTo,efl:e es r(80,4 Q!!..dltjuÏer ttngul�tlHr;
3gu!0.e'luilaterD, ti vn4 tërcer« ,ilrte de dor t'lau.
s' L.lU ,!ulltrlJ ttl1g,ules ae1tt"ltfu�e"1u4aritAte,Í' � i
g,u,ÛAn,. '!tldtrrfi' eEloi: ,.es fu diametrfi le rtpttft�
en dos trian�l�s 6, LOJtlnf,ulú internD� de Íj Udt ..

1,uùrfgui'd. reEljlineA', igualdn .tttf,ntll-$ ",ecu dor�
f:eé!DI, 1uAntos Jon[U4 4Í'J;!;.�los., 11.1ttdl1.r; menos aDs ..

Eor,! ue fe fu�J.e repArtir ,el) tAntDsJr�4ngul'qr, ruan
tos [on (/# Ud,s,·IJ,,,n!.ul'lJ� mtnlJiJu.1. LOS'llngll
1,1 int�n(JI,j tx.fer1f.Di ,J.e.e,UIfI'1uier Nfli l;nCfJ'..jlm..,
tos ;{'u4lAn ",d,s VUtS tantu realI, "u/lntlsJi';'

[foU l;;doh Pa",!ue.tiene tAntot 4ngul�s Înterrm ,Y,
t<dntoStxttrnl1l, '1tMn.tDS 1�J.o{ t;et.e-,y CdJ.. extern»
�Dn [u j'nterM d'cime ps, ígUAIA ;1 40s reEl�s. 8:. LIII

it!l.[,M,lof,exte.rnn·áe 'lltd/quier reEl ilineo. ;�.l4n lC

1u4frorel1fJs. P"'1t11! lOJ .intermrigu!'l41JA JoJ 'l/teU
t;'nt�l" rra,!. 9uAntos fin [JI61dt!DS. menDS lIS;, y lu
�nttrnoJ'Y,exrtrnos >Jti1or.ve�tl tAnt,s reEhi, rUAn
tD1'fon fiu t,td,,�. 9'. sJJe 'lin 4ngu/�.le triAnguf"
*Jut1'lfce" ,ft t"�Vn4.r�n;1 p-erp-ëJ.itl4l,cr "llicdo 'l',"
ru.e)t:: le rép�r�f' é'n;tbftJp4_I'c,!I1!;tle l,s tf'U.. l'es. ,,cü
'tInD>tteJ;�':'!fA''!:su.lo reao :,11''', 'llfl. ;guAlt.f II �D!.
!!!f�"'�' �� un ��éJf:.J F!-�9'flrf'ifJ/1{ ��!!i�� 'p ._,

.

ra:



�

'� �L' � $ rtéEti-t, .AD, �C; ;1ut �
,

8',unt;' Jos plArttleli# IgtJlA �;In, �B, Dc,Jon;gu�ltsJ pi&rlA-_ .L:::Jltl"s.
'D, ·cH. L4rlIAJo.t.1 dnglllsul'fu:

dl.s �ev" llA,,,lei'gr4mo) DlJ. fln ;g1l,Alu; )'fll
JjAmetro, .AC, le pA��t por el medio.

33. Porque tirada A <;;, por fer Jas an ..

gulosalternos, B�C,. D GA? jguale�, pr�
2� • Y fus lados cómprehendienres Igua ..

les, AB, cori 'OC, hypo y AC) cornun; A D,
es izual có BC?y los angulos álternosDAC
IlCA, fan iguales, pr. 4- Luego, A D, B C,
fan paralelas, r- 2.7.

� 4' Y porque los lados cppueûos de DB,
fan paralelos ... d. n. Los angulos, A C D,
BAC;ACB,CAD;fon iguales.pr.:z.9. Lue ..

go DAB, es igual con BCD. Y pues AG�
es adjacête córnun en entrãbos triangulos,ABC,ADC;ylos angulos adjacêtes, [on
iguales;AB .. es igual con DG; AD)có.BC,.
yel angule Dscon _Bjpr.16.

-

,

P, 'l
"

I ,fO";
.

.
-



Propof 3)'. Theor. %�:

}' .ÀrAltlDgrttmbl) C B, r ,«, C D}; �'
(onmtllidol fibre 14 ",irmA �iHfis ,..A'B· J tlit re ltt� mi[rfl� PA �/

f'4ldis, � », CF: [on ;I,U4/tl.' A F

Porque.por fer AB, igual con CD,ycóEF, r, H.,e D .es guai con EF;.Ax.r, y CE
Con DF, iCx. Z" Pero CA, es igual con OB,
1",34. y los angulos comprehendidos, C,J<' DBifo n iguales P": 19. Luego los rriangulos EeA, F DB,fon ig(ules,pr. 4. y excluido el comun triangule, DGE: el rra oczio,CDGA, es igual al trapezio. FE GB .tX.�.
Yadrnirido el comuntriangulo, AGB: el
paralelogramo en) iguala a FA, .X.t.

Propor. 36• TheJr.26�



,

.
' -

/-

J BlemlntD priMlY': "1.1
fa ton FD ,Ir. 33: y CF, paralelograme, J.�
�u. Pero esigual con A D: y con EI-Lpr�3;'··
Luego AD. es igual con EH. '",

�

propor. 37. Theor. 27:

T 1{i4lng_""1�" ABC, .A.DC'� ..f.... ..1L ... �_._.�
'.. ,1()nfl,tu,JuJ�bre Id ",#I """ � ••..•.
'iliA blCfts, .A.C,yentre IdS mir . 'A�"
mlts f4r�ltldl, .Ac, H: {on

C

�gu4le.r. .•

Porque el paralelogrãrne FC, es igual
eon AE,/,. H' yel duplode ABC; Y AE.,
�J duplo de AOC, tr.; 4.

Propof. 38. Theo': :.&:

L õstr;4ngul", ABC,DEi,> l\ R � -: 'er',
,ueHIS fibre /tAft; igUII. A��;Itt, .ÆC. DF; y ,nrre IdS mi.!- \:.. �

,!,4S !..r"leLAs, AF, ZG; Jí» . Cp, F

.gulotel. .. ...... _,-, ... i .t.'

• Porque los paràlelogramos, AH;bG}s.5
.lgu�les) pr. JÓ' y �us duplos, Fr. � 4-

.

r <!

p;op�rt" 39· Theor: %9;
\ '

rr�€��g_ul.o!-:g'_�t��) �DF ,\j/ftfJ�{1M' ./1
, ",i�4



•

� g �tm1tnttJ p,;m,,�� ,

;"tfm� bttnJ4,y'fobre la mif,,:" A _ ......�_,.;;.l·<];" BC; ,pan entr /., ..if W_�..:.-'1"f pdraleldf, DC, AD. /.,/ I, PorquefiAD,noespa B �.ralela cori Be; Al, fi.
nea mas alta.Io ferâ;y BIC :triangulo mayor que fil part�, BDC,fera rgù:tl con BAC,pr.; 7: I) AF..ltnea mas baxa ; y BEC par..

re deBDC,ferá igual con BAC.pr. 37.
Propor. 40. Theor. JO.

.

, .

T l\;411i"I�I;gu�tf, lU C.
'

'.

COI, fuefln por IA mif· A.-_:.. --...•.�"'i)-;,
",,, b4nà4J��re !,lffes ;�4ltl, K':o:a/l1C,C/: en;, tntrt 1.1 m'r",al. L�c�!:.JJf'Idr4IeLtl,BI,AD. B C I

.Porque ïl AD,noespa '

,

ralela co'n Bb AF, linea mas alta, lo ferá; y
CF!, mayor que COI, fu parte.ferâ igual
con BAC, pr. 38. () AE. linea-mas baxa ; V
CEI, parce de CDI, ferâ igual conBAC,
,.r. ; 8� �'

'

. ,

Propor. 4I. Theor- 4r ..

E' 1 p4fAI�t(J�r4ml1,Á D,t� t.t J�ptll d�l tr�"ngu:
. !1j.À�f�A �'!'!:.�tf!!!� ��mt!!.l� ,mi!m'" h4ful

• I I
• I.',;r .



Elemento prinuro;
r;tc,j tfE4fJ -entre l4s miJmtts !4-
TlIlttA!, .A'C.,ER,

porq el paralelogra mó A D,
es el du pia del rriãgulo A FC,
pr. 34. que es igual con ABC,
fT·37·

/'

Propof. 42. Probl. J I,.
.

C om'Jèàefë�';be =r ..r�:

lJ),.....
_E F

t,l�grAm�, Ig'lal AV» trs \
Angulo á"d, • .AlIC,y Jettngu \ iE_.lortmtintl·à"Jo,:C.

,,.

, .B
� CTjrefeAF,paralela coBC�

1'.1 I. Y de D� media de BC, pr.lo� OE pa ..

ralelaconAB,pr·31• y que hag a con DC.
angule igual a G,pr.13.Porque el paralelo
gramo DF,acabado con Cf'.paralela a DE
lr.� r.es el duplo del triangulo DAC,pr.41,�e es Ia micad de BAC,por fer igual con
BAD,tr·lg•

Propor. 43, Theor• .3 2; 1



3� 'E:lemmttJ p,.;,,;èro ',
I-'orque el triangulo a B C, esiguat'c=oíi

�BC; IHB,con FHB; GHC, con OHC,
r . .H. L�ego [G; ès igual con.FD,4x.�.

Propof. 44. Probl, 12�

COmI)ft fmr.avn p4
riClelBgram# ,igtltl.l

a zmrrí4gulo J.áO,AIIC;
de dngulIJ (LtJg l.B;.1 deB
lAd, aÂag, k l ; -:7-�..

-

..
-;;.• c-=----�·

Defcribafe vn pa- Di.···-I� r
ralelograrno, LF , i-

gual al triangule A B C; cuyo algun lado
CF.. haga con CH, igual aliado d.ldo KI
el àngulo FCH, igual al dado B, pr. 42.. Er..
riendafe TIF, haûa que cohcurra con GI,ti
rada paralela a FC, fro 3'. Tlrefe el diame
tro GC,queconcurra con EL continuada,
en D: y de D, la reéta DT, paralela a C H..

hafla gue concurra con Gf,pr.J J. FC,har-:
ta k. Pues el paralelogramo kH,tieneelIa
do CH, igtl.!1 con el dado kt,pr.34: y el an

gulo C k I, igual con' F, C H, I": z9; que es

igual can 13, "nftr. y finalmente, K H, es

i�ualCOI1 L F�p�. 43; Y �F, con á.B C!
tm�r. .

.' ',. '.



Ellrnënt, p rimero:

Propor. 45.Probl!J3
_(

• 7

,

C ow.«d'JIT;«e »n

C It:<\t.crA.l:."j{l'dmo,;gu,I � .•..
" VIn reéltlllm dAdo, »cs i

.COB) dt tCng!,lo dldo/, H I B ri
Repartafe el recn-

lineo en triángulos.Defcriuafe el paralelo
gra mo RI, igtial al triangule A DB, dean
gulo I, igual" B; pr. 41.: y apliquefele otro,
L H,igual có CE D, deangulo RHF,igual
con I ; y de lado LF, igual con Gr. I": 4 f.
Pues L I , es igual al reétilineo dado B C,
cBtJrlr: yes paralelogramo; pues el angule,
RHF, es igual con I, (Dnfl,. Luego RHF,
R H I, igualan a R H I, I. Pero eílos des,
igualan a dos reaos) pr. 29. Luego effocrcs
dos; y FI, es linea rellJ, r- J 4' Y lo mi Imo
cóaa de LG. Yporq LF,es paralela cóRH,
y igual con GI:y GJ) es parale Ia con RH ".
tm.f1r.LF,es paralela y igual cô G £,I'.'o;y
LG,paralela y igual con Fi :pr.33·LuegC)
LI, es paralelogramo, 41. u.

'.
l

,

C,Q'M fê dlf'�;"� :-:� 1.������,fi.���iÎy;'4�iE1����,...� l le'l
..



Propof.17� Theor. 33;

,,' -

'32. . Elemento primer(l; <,
\ Y [ea la reEta dada, AB, en la figura de:
t1a propor. 47 .Leuantenfe de fus extremos»

"--.-ow �.B, bsperpendicularesAD,BE,íguales
có AB'Fr. r r.pues ED tirada.fera para ela y
igual con AB,pr. 33. Y los. angulos E, D.,
rectos, i�t1ales alos enA,y E, I": 34'y BD,
quadrado,J 19"

GC, cl 'ludàritJ'(I dé
,

B C, ,,1 LIIJD 'lue
fHbrenJt ,B AC, ( l s»:

guio rta ..
, atl trligu

ip rrEf'nf,ulo) .A BC;
igudltl,BD,CF, l�s
guaJradotdt l(J; lados, -'::-___,.�--"'f

,..13 -""',.A C, 'lut com- •

ftehendtn �l mi[m, /
4nguiDreflfl,B AC. íPorque lÎendo,:

H:B D, C Fçqnadra- cr
"

d0S, los �uatro angulos en A fon reaos to

dl)S, m,',r ] $; Y BF, C D reétas, Tirenfe
rues E C, AG ;y AH paralela con BG:
pues 'B H, Cl-Lferan paralelogramns',J. Jo:.

y porfer Fâ A, CBG angulos reéios rgua-
I

lo�) ""U:• .EBC. es igual con ·ABG, .ex.:o•.
.. - 0_.

Pero

o



,

Propof. 48. Theor. 34;

Elemmto p,.;me,.o� 33
Peto rarnbien l!Bes igaal tÓ AB; CB, con,
B G, d. 19. Luego to's triangules EB C.

'

-

,ABG.fon Iguales, pr. 4. y pues E.B Cves Ia '

mitad del paralelogramo.B O;ABG,la mi-
adde BH,pr'4': BOes Igual conBH,Ax.

4.deI miemo modo fe prveu.a fer CF, igual
con CH.Luego GC.,esigualconBD)CP.
en trambos juntos..

S·I ,11;,,,tlr:,,J, J.e. vn lilà�,AC, �.
4t'tm tri:ïgulo • .ÁcB""igu4l .

• j
• [os iu.J'Ad" J, J., "li1"" A�8lilÁfll.AB,lJc;tI4nguio,.AlJc, \ " .->
,ut lfll rtlj1uflf f!mpre'bell.àtn, " ,\ C

EI
'

•�I rt o.' , " 'c. �

�

I '
,

Parqué eirado de B.. B D pe,rpendicular\
3.AB,pr.u.y igual con BC;el�uadràdo.
de AD tirade, ferâ igual a los tie AB,. BPII'
,'.47. Y a los de AB,BC, fus iguales.Luego
aide AC:y Aq ferâ-iglpl.có AC. Pero AB
es lado corriii a eritrambos trian'gulos�; B 1)
lgualcon BC,"lInS1r..Luegoel a,nguloABC"
�5 igual al angu�O-feao AB D"r.8.y re�o,\

)

·'1 �

.

�LEMÈN,
'_
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• JIIêmt'ltopguntliJ; ; 5'
y.infofltl:';gu4IaatDf reêlangului,Ã'F, EH, 'GD,�
umprel7tnai-aDS de la inftEl", .AC,) ae AE) EC"
GB, ·f?j Jè,gmuztol deZa feElII, .AB. "

Porque flendo AD, parelelogramo.El' ;
H, paralelas a AC: AF, es rectangulo de

Ia infetîa AC,y del fegmenlo AE;EH,deI
fegmentoEG,y d� EF,igual cõAC;yGD,.
delfegrnenro GB, y de GH,igijal conAC
Ir. H:t.Y fan las partes todas <le AD.

Porque 1� compreheufion de vn nurne>
ro poe loS'�O'S 'l'ne multiplicado s entre ft le:
producen, imita rnucho Ia del reétangul(),
CIe fus Ia dos perpendiculares , <amo Ie vè

•

por la il. I.": quiero illnûrar Ias dernonûra..

ciones de los diez primeros theoremas det�
te elemento , explicandolas 'en numerosi
pues lo adrniten,

•

Sta plltl e( numero inJèé1o, 3; e7pail, '8. p"rt;�
'illien 4. ,'.y I. TbdOaremes 1uelos tres 'fègmell�
fos, 4. �.y J. multiplicados, Ctld47,moporel info
flo 3 .Iutcm "4. ,I mifmo numoro 1:Ul fo Ir�áHu�
inflélg �. multiplicadopr el flflo�. '_

-
"

Propor. y Theor, l.�



. /'

36 Elemento,{egundo.
� Porque íiendo A D, el qUd- A E B

•

do�o do AB, y 'oF_, paralela có

j
-

'n.......AC: �F, es el re(.tagulo de AE. 1
y de AC, Igll.1lcon AB,d 19.I. 1
y E !J,el rettã�lllo de ER, Y de c F D

B D,lgll..d có AB,d. J 9. r.y só iguales al qua
drado A D,por [er fus partes rodas. 4X. 9.

Num.síS.{è parieen S.y l:ji'j·flgmõtOlmd.
rip/ieados r: S. baal) 64. ei numer« 1,wl" J�
S ..

Propof. y Thor. 3.

A F, el rerangulo de un« �e. A .:s C
aa, �Æ C,y devn fjualljuur OJ)ilfigmento, .,AB:esigual conoF,

el ree1angulo J� tntramb�s Feg - n .E F'
mentor. AB. BC; f unto (on, AB, ti

fjuadradq Jet ml!mo figmento, .,;lO;
.

Sed AE quadrado del fearnêto AB: pues
BF,fiendo reétangulo.lo ferâ del atro Ceg ...

BC;y de AB,o BE fu igual; y AF reétâgulo
de la toda AC, y de A B o CF fu rgus I,
J. 1.9. Pera AE, BF,fon las parres todas de
AF. Lnego Ie igualan.a«, 9. .

Num.EI rlfadradQ Je 6. d'lm fegmmto de
·8. (on el moner» fjur 1"t,1;..t multiplicado por 2. el
.otr« frgmento, mmt« 48:-)' otr«s tantos 8. multi:
flit�Jqfp'r 6.

Propof



• Elemen'» (egundo. 37

Propor. y Theoe. 4:
.'

AG,eI1uadr�dndevnare- A B C
é14),AC,es tgu1LconBH,

�:D�, los 'fuaJ,rttdos de 'fll/Ilt[ D }1, H
1"1er Jus Fgmentos, AB, he; f
Junto (ln DB, FIl, ,dos reé1an· E:F Ci'
g,�los de los 111;[>1IIISpgment�f.

Sea AG quadrado de AC; DH paralela
con EG; BP, con CG: tirefe e�. diametro
EC. Pues los angulos A CE, AEC, fera n

iguatespr.6.I.yfemiret1:os. (m.Ll :.' I.

y tambien los angulos, BTC, DfE , pr.2.9·
r.Luego Bl es igual con BCjDl, cé.DE,
pr. 6. r. y BH quadrado del fcg;mento B C,
DF, de DI. ti. 19. I. o de AB fu ignal�pr.H·
'I. Lue go tarnbiê DB es reéHgulo de AB,
y de BI, igual con BC; y FfLes reétancu
lode F[,igl1al conDl.que toes CC1nAB:
y de l Hv igual con BC. Pc r« los quadra
dos BH, DF, con los reébnr,ulos, DB,
FH, igualan el quadrado AG, por fer fus.
p'artes todas.

Num.64. tljUddrttdo dr 8 I:';lttld. el numer»

tJlU haz.en los tjllad,adof de CftlaleflJuier [iti figmë
tosf.) ;.c�ne�1ue hazen los mifmos flgmeJlt�s
dn ve.z:.e� m�6lt'flùaàof ent,reji.

CJ Corro



�g. EltmmtfJfêgunJD:
Carr. Xut!.l1l. el d:idl1lt!trtJ del9utlJr4J� 1'1t;':'

le Jiu angulo; por e}. me dio. 2. Los par-al(l8,rrdm�1
'lue exiftenAtl:rca Jet/UametrlJ Jd quadr"JfJ,[ofJ

fu�J..r4dp.{.
•.

Propor. y Them:- ).

srvnd r,:ta, AE·PP4r- A 5
.

te enfog"""'" ;/t".t" [ : i---:y:, ..

'"

.n, B,y en deJiguales. en
..'

.

J
N

..•.�c/�·:>· t.I): FD. el r-e8ttl1
..
eul» de lof.
�

�
..

,. Il

ygm'itesdtjigualu,. ÆD,
Df.:;.colJJI/I1, el 'jlfadràdt1 Ci NI g

..

d.e/fegmento intermdio,1JI.1, es iguAtton)Bk, e�'
�ul(d"à-d:' de.l-d m;tttJ, BE.

Porque flendo Bk.,el.quadrado de ta mi
rad BE: FL,paFalela con AE: DMJcó Ekz
DL es quadrado dt} DE;_lM, el de IC,corr.
,. 4· �. igual con B D, pr. 13'. I. F D, el rec

tangulo de A D; y de; D C) igual COJil DE.
J. I. � Y pues I D, €S Igua1.c{)l) ML,pr.43'
.1. BL, es igual con Dk, 4X. 2. Pero es ram

biê igU:11 cô Pll;,pr. �6. r.Luego FB,es Igual
con OK,4X.I.y tinaImentc.FD, igual al
gnomon NOH"tlx. 7.. el qual, con 1M, es.

igual con BK, por fer fus partes todas.
Num .. II). ti'lulldrttM cl, 4' mit4d dt 8. iguJ...

t! n!m.�t:�1ue �5-�n 6:.)_ 7.·fos.rs"!.�r�� d(!Ji�"'4..
• ,es

--�



•
_ _

• Elernèntbfigund.o; �:'J
ll.t-multipliCdtlo� entrefiJ cm rl.ttuttJ.rada Jet feg.
menta enternltJjg._,'1..

-

Propof, y Theor, ó�

S/'cmA rllld, v'fE,fICar.
r4forrlmedj�, tnlJ·;y

ft !, anJde orr4.rt[fà, E B::

oAK, (l'rea;;gtflo d(, tiE.,

1''''ÕpHtfla de là tod"" AE,
y aiíadtdttIEB;.J dtla a;;'4�

áidá,EB;con,GM,el'fuaJradode ld.mÎfad, DE; es

;gual con. DN,el quadwado de, DB) t" ,�m-fU(fl4
Je lá m;tá,l, De • .] la a�J.iila, ED.

Porque, fiédo DN,el quadrado de DB;
Pk. paralela conAB; EM, con DL:GM.
es el quadrado de GR, l!!U;J! con DE; Ak,
el redãgulo de AB, y de Bk.igual C(II] E.ll.

torr. 1.4.2. Y porque FOes igual conG E,

lr'3ú.l.lo·es con MI�,pr·43.I.yfinal
mente Ak, igual con el gnomon T OC,dK.
s.el qual con GM,iguala el quadrdo, DN.

Num.fi &..fo parte por el medio,en 4"Y 4'') (4
le "nttlt, 2' 2.0. fjllK es numero pl'odu&Ído Ile j cs, ,,1

(�mpue�() dtt ftJM S.y del aïi4clido 3. nmitipticad�
ptJr,e' ttn.cdo 21. con 16, el r" ..dr4d.o de ltt mjtdd 4.

háU � á. et numero tjlltf.drado Je 6.complleJlo de tA'

m.j(4d'4.,4e� an�;dlJ 2..

C4

..

Pro�



Propor. yTheor. 7;

SI 'lind reEld., ,AC, Ji cortil b. B C DenfJualefluier pgmêtos, ë

[t§
....

B;C x, el ,/uad,·ado de ltJ todd, Ct "h N H'..A.C;c�nCH, eltj'14drd.dDdel '

.....
'lin Jegmeto, ..AB: es iguifl C01I •••.•
BR, BK. dor reElttn,gulos Je 1< L �I" toda, A C ,y Jel mifmo

'

fet_mento, .AB:junros CÕ,NL, tl1uádrd.do delofr;
ferment" Be.

'

�Porque liédo CIe, quadrado de AC:GH,

paralela Con D A: BL, paralela cê A lC: CD,
igual có AB: y GD,reéhnglllo:NL,es quadrado deBC; yGB,de·AB,corr. 2.. ,r.4 �.

T'arnbien CH, esquadrado igual con GB,
I": � �. r. M as. KB , es el reciangule de AB,
y de A C,o Ak Cu igual. tI. z o. I. Y porqueCD, es igua Ico n AB, hype C H quadra ...

do: BO, es igual con AC. yB H el rea�gulo de A C, A B; o de B D, D H, fus i�uales. Y los reétangulos BH, Bk; con el qua
drado NL ;Con iguales a los quadrados CK,
C H, por fer fus partes todas.

Num. 5; 8 fe f�rre en 6 y 1.: 6.pl1udJrAlloJe
S.) 4 el dez. elvnfêgmento: h,d.c�n 68. numertl

igual cen et 'i U_� 114':'''' t� 'iU4���� �e (j. el otr»fl4
,mntQ
_'----



A

• Ele",erùo fegunào: 4 T

mtnt" tm Iu pm},ucid,oJ de 6.) 2.. dos veæs mul«

tiplicAtll1s entre fi.

Propor. y Theor. 8.

S TvnA ,eEltl, 1� ,fe t"tA

en 9'l11lrHuier p"rtes ,

en c·Wk.fjUAtro read-guo
IOJ de ld toJte, AB:} del u n

fiJ,me.nto, CR: con LN, el

tju ..drted, Je 1 ot ro Jec{m.êt/J,
.AC: er igu41 ,ã, AP, tl qUA
Jrlldo Je, ..AD.tA computI
td. dt t4 tod4 • ..AB,y delmi[mlJ figment', CH.

Porque 6endo AP, el quadrado de A D;
lã cópuefia de AB, y de BCJo BD fu igua�,
LN, fera quadrado, cm.: r- 4.2.. Y el qua
dradode AC. ode MN .fuigual,pr. 33. I.

Y por fer CB igual con BD, hypo <ZF, c6-
prehenderâ quatro quadrados de cn ; y el

gnomon Hl k, quatro red.anzulos igmlcs
entre fi, y con AI, que es reétagulo Ele AB)
ydeCB, oBI fuigual: puesfiendoCN-,
BOiparalelas con ÙP;H E,LF,paraleb co
A D;los qu�tro có lemétos,AQ, L�RO-.
OF.feranlgl1ales,pr·H.l. PeroH'K, CDH

LN, es jgu�l con AP) por fer fm parres t Î,·

das, luego �� .'

'

C BD



Propor. y Theor, 9-

.p Elemmtofog-un/a: t
N II rn. S; S ft pttrtt tit 6.y 2. 8.<fuÁt:'1J vw; n;14{.�

tifli (tJdQpdr 2, lim el1ltadr�do dt 6. httcen 100.
tJumrro iguai al fj141fdrd.liIJ del. (Qmpur illJ de 8 • .l � ..

SI 'On" rté1ti,.AlJ • fo .

F
.

corra en partlilgua.•

Ah
....JU'rtll ..c,y tit de(iJ:ua. I
.. :':'1!? .:

les, tn D: to.Nlu,tJr4dç�
....••

..> ....
'

,.'\
.•..Je 1114 p.ritI deflf,uale.r. Â.. C D

"

.AD, DE: {ef'41t el dupllJ
• 13

Je lOJ lJuttdr�des de I. flJ;t4d,. .AC, y J,lfegmtn�to Înttrmediq, CD.
'Scá Ia perpendicular �F, igual con CA

e con �B;y.los quatro angulos en las b.:lfes
de los ifofceles re[tangul05,FCA,FC]3',fe�
a:aníemireaos, corr, r'.pr. p. I. y el angulo
AFB, r<lÛo,. y fiendo-, ED,EI,perpendku'"
lares:EI, ferâ.ignal con C D"r.� 3' .J.Y FlE"
.E OB, reé-tangulos. y porque los angulo�iEFl,EBD, fon femireétos.lo fsran rambiè
FEI, BE D,,,m.z..p,.!, 1-, y Iguales los lados
];D, BD; EI, FI, o CD.Pr.6. f. El quadrado
pues de AF, es iaual con los de AG.FC,la,..
dos iguales, 1".47. r .lueeo esel duplo del de
AC. Yel quadrado de FE,esigual'CDo los

�.! ��� �� .. la�s iguales)r- ir.l•y el ��flO



f -,

Elementoftgll1ldo: 43
fiel de ET,o del de C D. r nego el gU:1dr.Htn
deAE, CJlleiguahalnsAF,EF,pr'47' J. es

el duplo de los de AC, 'DC. Pero es Igu;;i a

Ios de Afx.y de DB,o DEJu iiJ,u:d 1'''·47.
r , Luego los quadrados de AD, BD, ron el

duplo de los de AC, DC.
Nu m·ft 8.je rl'fArte ;grulwente'ln 4·) 4;) di>

ftgu"lmente. en 6.] z . ti fegmtrlto intprm edioJè.!�
a'36.pUtS) 4.los rUdd,.aJosde pos Jegment6s
tlepgu<1lrs, 6.]1. igfldlar4na4').1t1t contit/llt

dos 9uadratlJS de III mitati. 4.1 del feg>ntn.to i nær

mdio, 7..

Slvnll reE14,DH,[e
torta pIT el ",edio en,

..A ; ) fe It ,tYÍltde etre,

11 'F: tl 'luadt'ddo df,
DF, lIHompulHIt dette.

t�dll,DH,y de la aiiadi·
,lit, HF; (�elf} R-AardJ,(},
de l4an<tJ:d",tiF:ts el duplo àe I�J 'Juadl'dtlvs dr 14

fJtJ.ÎtaJ, DA,) de,AF, [te compuefta tIf la 1Nir.td.
AH.y laan"drJ:t, HF,

La conûrucio n es como Ia de Ia anrece

.lente: el anaulo DEG,recto; DAB.,Br<J,
HFG�ifof,e!�s £�élang.u�os:LJlegqde.\ �U.lra ao

Propof. y Theor� ro,



-,

o
44 Elemmt» [tgundfJ.

dr;�do de B Di ës el duplo del quadrado de
D A Ia mrrad : y el quadrado de B G, el
duplo deldeBE, I": 47. r.Pero el quadra
dodeDG,esigualconlosde DB, GB r
�F·I. Luego es el duplodehsde DA;yd
lH:, O AF, fu igual, fro 3 � .1. Y pues el qua
dr.:ldorle DG,es rarnbien igll.ll � los de DF,
GF",.. 47� r , o HF,fu igu;tl,pr.6.r.hs qua
drados de Dlt ç Hf', Son el duplo de losde
DA.F-\.

.

Num. JiuiJ4[è 8. en fMfes ig:talesen 4·Y 4 'J'
4n,Û/t!ele 2.y I QO. el '1t14drttdo delnumero ci m :

put flo deS) 2. con 4. ti de 2.. h/trli. I ('4, ri dllfl1
"!kloslelamitad4 yr},e 6. numero ,�mrucfllJ de

l" m;'4d 4.) del 4'fuJido 2.

Propof. I I. Probl, I.



"

I Elef1Jentofigundo: 4�

gulo del otro fegmenro CB, y de AB,o FR

fu igual. Pues H D, el reétarigulo de HE
.

compuefbdeAB)o,J-IA,y la aõadidaAE,o.

ED fu ignal;y de la aíiadida A E, o, ED,có el

quadrado de I A,ll rn irad, es igual con el

de l.E, Ia cornpuefla de Ia mirad I A, Y de

11 aiiadldaAE,pr. 6. 2. o con el de IB,[u igu,il
(tmffr. Pera el quadrado de lB, es Igual con

-

AF)elqmdradodeAB; yconeldelA, pr'.

47. I. Luego excluido el comun quadrado
de I A,el reétãgulo H D queda iguàl c6 AP,
e I quadrado de AB, ax. :z.. y exclurdo el reT

éhngulo cOOlun,HC;AD,el quadrado de

AC, el vn fegmenro, queda igual con GB.
el rectangulo de Ia toda AB.o FB,fu igual;
y del atro fe£men'co, CBj y A�)parrida co

mo el problema pïde,
.

Propof. ra, Theôr. II.



46 l!lemu'lfo [tgttndfJ.
l.1 del baff4 [il perpendi"û"r BC, qlJe t:r4 â4 Je'
Afigulo,..,AlJD) '(JppHú;J� al miJmo Údo (ompreben. '

dimu 1 .A D, b4:r:.e ''''.%/oI/fJ reil«, en C, et extrem»
de td. (ontÎmMù,Dc. .

Porque el quadrado de AC. iguala los de
A D,C Dicen dos re/rangnlos de AD, CD,
/r.,\.1.. Luego los quadrados de A C,BC,o el
quadrado folo de AB, (que les es igual, fr.
47. r.) Iguala el quadrado de A D 1 con los
quadrados de BC) D C, o Con el quadrado
de BD, (que les es igual,pr'47. r.) y có más
los dos rectangulos de AD, C D, '-x.lo. Yel
quadrado de A B,excede los de AD}B D,pordos reétangulos de A D, CD.

Propor. ] 3. Theor. 13;

-

t

EN tltri4g_1ux;gm;",ABD, ,lS
eI1uttJ,,.4doJtI14Jp,AB,'lJ4e ,&if"bttnde el 'M '!HAI1uÎer4ngul, i·

AcutfJ. D; ti m.enor 'fite lOf dellf :' .

lsdu,AD,BD,1uelecompre],en- l\. bden; por dOf rea.-nx,1f,los d.tl vn
.

n

tfltnprehenJMre, AD.) Je,co,fù Jegmenfo tom;
prebemlido entre el m-iJml1 "ngtû� scut», D y 14 re ..

fl",BC, tiraJa pfrpeml;(ularal,mi[rm tOlnprehë._,

àète, .AD.àeIJ.e fu anguIOf/'Fueft." :ADD.

Porque los quaaradcs 4eAD) CD,iglta�
�all



,
"

Etemmto fegunlo� 41 I
tm CIos fl'lS reétangulos.con el quadrado de

AC'P"7.1• Luego e{ quadrado de AD, con

Íos quadrados de CD, B C, o cort cl quadra
do folo de B D (qles es igual,pr·41·I.)lgul"
.\ los quadrados de AC, nc, o el quadrado

de AB, (que lesesigua!,pr·47. r.)con mas

los dos reétangulos de A 0, C D. �x.:l.Lue

go en el triangule oxi gonio.ëcc.

Propor. 14' Probl. 1:

C· Om' fe Je[cr�.. I
flt vJlq,»�áriC- ••

·,._·�",·,=-,··.--r""fJ·
.

.::' tio igl(�l" vn rtéli- / ! '\ AJimodaá':Â' B'. fIe DEDefcriuafe vn
(, F'

paraíelogramo ,

:BF, igual có A; fro 41.r .�'Xtlédare BC,haf-
.

ta�CD,igualea CF. Partare BD,porel
medioen H:de H centro, y inrerualo HB.
defcriuaíe Ia peripheria BID;l la qual {eeC
tenderá FC.Pues 1 E,el quadrado de C l,fe
râ igual con A, PorquetiradaHI;BF, el
rettangulo de Be, DC, con el quadrado
d�lf Ci; iguala el quadrado de H D, r- r.
:l:b 'de't.[l,fu igual d. II. t , y el de Hf, los
de He, I'C, pr.47.r.Luego excluido el co':
mun quadrado de He j -IE el quadrado de

-

!C� e�
...

. '"



48 Elementofigundo. ,
] C, es igual con BF, el reétangulo de B C,
DC, que cs igual con A,&oní1r.

-

_-
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� 49
ELEMENTO TERCERO

....

D E FIN I C ION E s.
IW':::OW"!f:'<)l ....�.'!'� gfinicion I. Los circulos F GD, P M V�� � [on iguales, CJ4)OS did-metros C H,P N,����J Jon igulfles. z. La rtEli1.AC,�Jtãgen-

te J,el iiHulo FGD,.en C,} eontÎnuaJ4
no le corta. �. Los circulos F G D, P M V, fe tocan

exreriorrnenrej j rMF, HR., interiormente,
9u:td� tocal/do(e noft c9Ttan. 4- LÍnelf,s rté'f,�, EG,
lL,f.: di:z:..en dinar en el circulo igualmére del
cetra T, r'Mndo las perpendiculares ,FT, LT., 'fUt<o •

fe le: tlran ,lel ænu»; {on í!,uaJes. 5. Angulode fr;!gmento, es e] 'fut Je Cg- (, b
prche nde d� un« reéla EG, ti- Deradd. en el circulo,) de ttlgu"
fu src«, EFG. 6. Ei IIngulo re

éfilineo fe di:z:..e exiûir en el
fegmemo, E � HG, 'fuanàll
(m l/taos ED,GD,1ueJecom
prehenùn,tirJtdos de los termi
ms de J'� blt('s, E,G, ft j untlts
en la ,,"'iplmi", en D.7. Q!!4n·
JI/los lados de Vn 4ngulo reélílj"u ( ., fe" MSP', fi,xi�, en el centr", I) MDV, rue en Id f'riphuia)fflrll�an en Itlgun arco de llf pertpheria, MNr,ft�i:z:..e1.ue infi tt� �� � miJm4 ferjp�eri�iJ!�Y. �

� Ld



�o Elnnesto tu,ï,ra;
Litfil,1�rd mixttl,MSV, 'ju' luu.e ,mgullJ en H cen';'

tIll G,Jè"Ame Ieétor del circulo. 9.S!gmé ..

tos Ie me j.1 ntes, del m;r,m, D diflin[f'f c;rcU!I1J,
iguafeffJtlejiguales,pnlDf tl'�e "draiun angull1f
igllaJes. slenda pues, igu4leJ los d.ligllln, E D C,

EGD, In fl/t1�ntlS, EGkD, BDkG, Jon flm�.
jantes.

P R O P O S I C ION ES.

Propor. J. Probl. 'I.

COm' Je hdu'4 ti centro d.e
.

1:

'lin ctrC1IloJ4dl1)GEF..

�IParcafe por d medio en A 1;>

C, la Teth GE, qualquier
� .? .

que fea rirada en Iu plano, Ci c--E

con Ia perpendicular F G, fI

pr. lO,1. y A,eI pumo medio de FR .. ferâ el

centro. Porque fi exiûe en PH, folo pue
de Ïer en A, á. q.I.Y no puede exiflir fue

ra della como en D. pues tiradas las reths

GD,CD,ED; GDferiaigualcon ED,el.

113.1. Y por fer GC igual cô EC, emilr. De,

Iad » comun en los rriãgulos GCD, EC D:

el anguloGC D fena igual côn ECD.pr. 8.

I. r; retto J. IO. I. Y j�ual con F C D, Cu

�arte, que es reéto, conf'/r.
.

C;or4jÆ,/!.egll et tentr» de! "1rcHto íxiile en fI

i �
pfmt�



Elemento teraro, ) I

;úni' mtJio de la linea refia, 'fUG tir4tÙ ('! e! pe�:
ttnd�,uJAr" otra).. parte por et mediu.

Propor. 2. Theor. I�

L::t reEl4,AB, 'lue jsmt4 1u;'. æ

leftllierdn pf4ntQr,A,B, eni"

�peripbêritt. delçjrtHlu, E.,,!.B) CAt
•• ,.RJlntrlldet.. ..... .: ....

Porque tomado el centro � é "B: I

D, i": 1.3. ytiradas las re-

ltas AD ,BD; elangulo DA,B, mener que
DCB,pr.I6. r.es igual có DAB)pr.(. I.L ue

go DBA, es menor que DeB: y D C, me.

norque DB, l'r. 19. I. y no Ilega ala perí
pheria, .

Corr.iueg' lineI. (tlng,nfe tlJ.A el ,�reuJo.e� ��
fol, punttl.

Propof 3. Theor, z:.'

SI vnÃ reEla, AB, tirad", lor,
E,el ,itr, Jel circui" DCA,

�,rtA por el mdill,F ,(totrA,DC.,
q n» 'Affli. fllr d centr,:la t�rfA

In Ang lilIIS reélllS,AF D, AFe.

7ft lAtort4 en AngulI/TIE/or,
�PA��! I!! �� '!!.!�!!.

I •
.

I



)2. Elemento urnr»;
Porque ft DF, es igual A

con CF; por fer fF lado

(1)
.

co mun en los t r i angulos
DF12,CF E; y las bafes ED, "'�
EC,iguale5, d. I 3. r.Ios an- ./'i- _

p;U!(IS E F D, E F C, feran D
8

C

l�uales, pr.S. I. yrectos, d. .

J�(). r , Yfi lo fon, paf fer los angulos EDF,
E CF) Iguales,!r. s, I, Y E D, iguJlcon EC,
d. r �.I.DF. ferâ igual con CF,pr. 26.1.

C irr, LUJg� l« reEf(j que parre p�r el medio el

tf17!,ulo com pre!Jend;do de los l"dlS igualeI dr! iJof
celes) oe9u:látero:es perp'ëqicularalabáfis.y'fi.ll
es, flirte el an1(1110 oppur flo por el mediq.

Propor.

Propof. L'C' Theor • .3o

L.ASrtEf,(?,fiC, DB,'lMfo

(0cortan [uera del centro del
rirclll�, ..A�CD, no Je paden \ f /ID
per los medm. \ """,V )

Parque � ,F. fuera fu �
punro med IO; I:F, tes fe- B

ria perpendicul-r s- �.3.

y EP D partej gual con fu todo, EFC�



•

• Elemento tererro. )3

Propor. ). Theor. 4�

I Jes c;rclI19s, ABe, AC;,[e

@�,urtlln; no tienen el mifmo \ EO.
'

centro. � ...
""

Porque fi Dçfuera el co.
D

mun cerro de entrarnbos, .

DA,ferÎa igu tl con OC,y �

tambienconDI3:yDB, conDe.d.13' I.

Propof 6. Thcor. 5-

SI d?f c!rCl�l()s • .ABF, AéD, A'

fe toCAn; no tienen el

miftnO@itentr�. Cf
Porque fi C, fuera fu co- :s "".D

mun centro;CA feria igual � \
con CF, con C D; y CD 71'

con CF. d. 13. I.

Propof, 7 'Theor .6.

Sl â( u» ptmto I, de,AB, diMitctro JA cirrtdo,
AEH,y fU(r4 del antro, C;fo tiran quale[;, uier

reaas, IA, te, ID, (7. IA)d rue pafla por tl ,; .

trofèrJl4mttyor;YIB, l"relirua flirte tieL'dra·
HgtrO> /4 '!!.�n�r d,: �()�4.S:y de las dems«, L(t IJI"�

!'; y,r



r4 ElementtJ 'truro.

'4r Jitmpre prJ 14 'IUt Hlu
"ùre mas ceres Je, lÀ, la i .

paJ14 por e] centro. Nifopue- D ...••
J, fi tir4r pDrla: bdndJt! de /11 '.':::::. f
minim4, I It, m� q Jos igu:- E ;

.'

J\.
le! entre fi. .,/ ...

Porque r, I C, C D, Y".B H

iguales có IA,d.J �. I. fon mayores que ID�
pr. 20'. I. Luego IA, es mayor qu� ID; V
que Œ, &c; por Ia mifma razon , 2. I C�
CD, fon iguales con TC, CE, d. 13. I. Y el
angule ICD,mayorq fu parte ICE. Lue ..

go ID es mayor que lE; pr. 1.4. I. Y q IF, � •

por Ia mifrna razon. 3. FI, Cr. fon ma

yores que Cfvj», zo ••• que es igual con·
CB, d. I;. r. Luego IF, es mayor que lB.
'_'X.2. 4·Forrnados 105 angulos ICF,ICH ..

iguales: por íer iguales lo s lados I C, CF;
con I C, GfI; If'.ferâ igual con IH, pr.4.
u.yfi Ie rir are otra reéta para labanda de
F, o de H, mas propinqua a IA� Cerá m a

yor; y mener, fi mas remota.

Propor. 8 Tocar. 7;

SI Je on punt',]J, [pe'4 Jet circH[o) ÃDF,fo it:
rttn qUilter/uier rcaifs ItlmiP110 circulo; entre

�.t& ,/1" fo. �ÍJ�f) f��iCc:� ��n£���� fi! le�i!l.e ri4,
-

.

��



• El"ntntD ter(êl'o; 5')
u- (�j6"flr�,BH, la flue f4J- .B

Ji for el cents», B:y m�JfJru
I mtmuamere, LM fille le rlte
fen mM fr�pjn1'w. J de t,,!

fut fe remat"n en lo conue

XII, 14menor.ferà.BJ, ls am

prthendida entv« el pllntfl.
extern» , H,y t, el (xtrem,

F
'.lelJiamett D rirado Jelmif

.... G
milr=» menores eotmud,-

.

H
mente,[H4 mAs propin'iuaf.
y del mifno punta externo, B, fe pûeaen tÎrdr folilr
J.OI igudles llm IdS blindas á� la minimiS, B/; J á�

.

14 mllxi",I.,BH.
Porque I . .BE,EG ,que igualan BH, J.q'

:J.excedenBG./,r.1.o. r.Luego BlI, exce

de BG. 1. BE,EG,fon iguales con BE,EF.
'J. I�. r.y el angulc·BEG, es may r cue fu

parteBEF.Luego EGes mayor que BF,p".
1.4' I. • BC, CE, exceden a BE,p"• .2.0. r,

CE esigual con IE,J. I�. r .Luego BC es

mayor que BI. 4.BA,AE,excede Be,eE,

pr. � r. I. AE,es igual con CE, d. 13, I.Lue

go BA es mayor éj BC. ).Tiradas Ias igua
les BC, BD, qualquier otra tirada por las

rnifrnas bandas,o fed, mas remota de B E,y
lllayor)o mas propinqua.y mener.

P4 PJ,'o�

•



.,..
Elemento tenu'" •

Propor. 9- Theor. s:

SI df. Vif prmfo,..A ,Jentro Jel
circulo.fê tir4ren d Id, pe ri.-

�pheri" mM 'Jue Jos reElds igu.c- c �.·1·· .. · '6'
ies,AB,..AD,AE,crc. elt·I.[
p untO [erJ el centro, D

porgue fi no, [ea atro; r. E

por el gual,y el punta A,r� tire el dia metro
CF. Y AE, recta mas propinqu a de AF, fe
rá: rnayorque AD'/,r.7. 3.

'Propof IO. Theor. 9�

VN circui, m pueJe CI"

tttr A atro mM tf/le en

das runtos.
Porque ft fe cortaren

en tres A .B,D:CA,CB,
C D,los tres Iernidiame
tros del circulo HAD,yigl1ale5. J. I�. r:
portocar en la peripheria deDIF, feriá fus
ferrudiarnetros, I": I). j. y C,centro de en..

t trarnbos, que es impofsíb!e,pl'� S. z.
Propor. I I. Theor. IO.

,

sr J.DJ ,;rc�lo!, -1 Ci D, A 1l k,[e (oedn inrtr;o�
mmrt

H



Elemento terCtro; �7
í,zente;t� rtalt DC,9I1e ii;·
'i[mcentro$ C D,pJ.[fttrd
por.A, el punto Je fu con- t
taflo.

Porque fi A D, no

junta fus centros; fea
otra Hl i

ê cêtro del ex

terior; F,delinterior. I<

Luego FA ferá igual con FB,à. Je. J:y FA,
TE, iguales con EB, ax. 2. pern fnn mayo·
res que EA -I": 20. r , Luego EB fed. ma

yor. que EA; y que EL Iu igual; fi E) F,
fueren los centros de AGB) AHk •

. .

•

Propof. 12. Theor. I I �

Si dlJI c;rculql,
.

.fi BI, FlG.Jè
tlJcttn exterÎorme
te: id reé/d,Dc,q
jurare [Ud Cetrol,
D, C,p"jJttrd p"
tipunto dellontaElIJ, B.

Porque fi DC, no Juntare flls centros,
rea orra,HE; H, centro de ABf; F, el de
FBG. Luego HB, es igual con HI; EB, cô
EG, J,. 13. I. Y HE, mayor, y mener que
HB,BE,pr.20.1oj

Pro-



vu:cule n»

I'tuJe tIJcdr

lC Dtr(},Îl1te.
ri�r, o ext»

riIJrmmte,
en mtf.l&jue
tmflllJ pun

•

Propor. 13" Theór. Ii;

A

Interiormente como zLAll.en A:yex: ...

teriorrnenre, como A L, NL,en L. Porque
ft 8GE, tocara exteriorrnête a AB k,en dos
puntas B, E: fu arco conrenido entre B,Es
caeria dentro de A fi K; pues Ia íubrenfa

Bli.que juntara los comunes extremos B,E,
caeria dentro pr.:t.�. Luego BGE, conaria
ABK. y fi orroAlk, tocara ABk, interior
mente en dos puntas A,K: Ia recta que jun
tara fus centras D,C, paífaria par los côn";
taétos A, lc, pr. I I. �. y A k, feria diametro

, de enrrambos.y partido par el medio en dos

puntos dillin&os) en los centros D,c.
{ -

-=.....: _ _,:,-_J_ � .. \0._



Propor. I4' Thor. 13:

ËJmttnto ttr-cer()� � 9

• •

LAïrtél-u j'1'llttlu, Ae, ccsi-
A.'

fJJ
r4delun ftpldno del circulo, ". »:

C

...wc, diRan rguá/mente de fu cë· \,.:�/
rro,B.)fi áifl"nigu14lmentedet, F ",

.B
•••. 'O

fin i � UtfJef,

Porque las perpendicula-·� r;

res BF,BD, cortá las rectas iguales AE, CG,
en femiffes iguales,pr.;. �. y los quadrados
iguales de los femidiamerrosigualesB A,Be
igualan a los de AF,BF; CD,BD, r-vr:':
Luego los quadrados de AF, BF,igualan los
de CD, ED. Luego excluídos los quadrados
izuales de AF, CD, fernifl'es iguales' ros de
:SF, BD,quedan iguales y;BF;igua-l có BD:

y AE, CG) equediûanres delcentro B, tl·4·
3· Y fi lo fon, Ias perpe ndiculares BF, BD,
fan iguales J. 4' �. y fus quadrados igl1a les.
Pera los de AF, BF:, fon i guales co n el de
BA:y los de BD,CD,íguaJescon el deÇB,
1r.47. r.y entre fi. por ferlo los de il A, B C,
fermdiarnetros iguaJes.Luego excluídos los

quadrados iguales;de BF, B Dcperpendicu
lares iguales, los deAF, Ctr.quedan igua
les, y ellas rnifrnas. Y pues fon mirades de

:AE) CG,Pt'.3.3. ���-::s igual con CG.
?ropor�



Elct11mto ttrçero� •

Propof I). Theor. 14;

E L d;d111etro, es t, mAyOr

�
reEl ti de l circulo: y en-

l) ::;.. ...l?./.;.. E-
tre las de maslla máyor "" •••.:;.,' :_. Ci
IÍnuamente,es la mAi propm- F C

ffjUil del centre, t,
Siêdo Ia perpêdicular

eN ,mayor�CL,y ígualcõCO:AB,esmas
remota del centro C; que HI ; DE, igual
mente, y rer� igual con Hl,.pr. If. t . y por
que CD,CE,[on iguales con CA,CB,d.J�.
I. Y el angule DCE, mayor que ACB, fu
parte: AB,la mas 'dillante, es, menor q D E,
Pr.24·I.yque HI,fu íguaI. Y pues D C, CE,
fan Iguales con FG, diametro à.I;. I.Y ma

yores que HI, o que D E; fu igual r- zoo I.

FG, es mayor que HI.

Propor. 16 Theorv rj'.

LÃ reéltt,AC,pUtfla o'lIngulo! reEluen,B, elI

extremo de, HB, et dùtmetro dt! éÎrcu!o\ ·BEli.
cse fuerit del circulo. Ni fe filtde tiraI otr« reaá en
el ptttno contenià, d.eUtt,y de l.t per;pheria q toc«;
G BI, el angulo del femicírculo, e,' mdyol';y (1 reli.
rt�(J) �B�, '!!.�'!.�� '1u� 1ual1./{�t� reaí!�neo acuto.

Por..



Pro:

Elïmeflto tùcero;
Porque di AC, A

no c-c roda fuera --�-"="'--=-

del circulo i parte .D

della.Bf'ccaerà den
troo y plies los an

gulos GBF, GFB,
f()nigurilespr.. I;V li
GEF,retl:o hyp.GFB. -t�bien lo íerâ.y no Jo
fer:t,pr.17.1. zYfi vna recta D B1 Ca
be entre el arco FB, Y la perpêdicular C�:
tirada GE, perpendicular a DB. el anguloreéto GEB, fed mayor que GBE,parte del
retto GEC: y GB,mayor que GE,pr.19. r ,•

ymenor,por fer igualcon G[,d,q'I.Lue.
go la l'eth DB, que hizierë con CB, elan.
gula reénlineo acuro OBC, el menor pof.
'fible: h ara con GB, el reliquo D B G, el
acuto mayor pofsible.Pero porque OB,ne
ceflariarnête corra el circulo jel angulo del
femicir.culoGBI,es mayor que el reéiilineo
DBG, el acuto mayor pofsrble.Iu parte ;y
el angulo de conringencia CB r, es mener
que DBC, el reéiilineo acuto menor paf
fible.

Carr. Luego [,ueEiA rue es perpenàicJllar al
extrem» del JI4mtrrq Jel ,irc,.[,)Ie toc" en un fol,

.B



• fi

6� B/tmmto tercera,

Propor. 17. ProbI.l�·

C omo fe tiM de 'lin punE/II
dado,.A, rm4TeO"'fjue

t'f�e li ,ireu/o dAd" DE F
•• Cr C..:'..... :::::; &

Del centro C, y ferni-
\ F

_

diametro CA, deícriuafe '(
el circulo ABG : rirefe de "-

E� extremo del íemidiarnetr o CE ,__fu per..;
pendicular EB, corte la peripheria ABG.
en B. Y la recta AD, tirada del punta dado

A,al punta D,en q Cfs.rirada. corta la perí
pheria ABG, en B,coca el circulo DEF.Por

gue por fer EC, CB; iguales con DC, CA,
'J.13.I.y Cangulo cornprehêdido com un:

elangulo A DC,fcrá igu.ll có el reéto BEC

Ir.4 I. y AD, tangente, (orr./r.16.1.

Propof. I S. y J 9. Theor. 16.y 17;

J8. S'/vnltTeé1a,BC,to(lltlcir L lL_..£..
cu/o, .AGF: es pcrpenái.

C:
\. :.

lKldr ",l4 reEl-a,.AF,lIJue P"'Jd /or • \, _

I
- l" J l

'" ct f E. \!)
t cctTl,E, lC futo at cotd'.O,......... G .

I

'9. 114 reEla, oAF, 'Itu er.
' )

,e�ptndicuIAr ti 1/1. tAngentc,BC,
F

lafta pIT el centro ul circa/o. .

.8 Porque fi los angulos BAF,CAF,n�
fon reétos)el vn� �cIlqs f!l'i acuCO,lr.J J .1.

Y !l1a�



.
Elemento tercÎro: 63

y mayor que angulo de fernicirculo.pues Je
comprehcnderaj y menor,pr.16'3.

'9 y ft el centro del circula AGF, no

exiíie en A.F, en E;cxifia fuera della en D.

y DA, fer.i perpendIClllaraBC,pr.IS.}.y
el recto BAF, parte del recto BA D.

Prcpof 20 Theor, 18.

E L ttngulo,/ue exirEe en

rl eentr» del circulo, el

tl J.up!, del 'lue e�'jfle en 14

peripheria ;Ji entrãbn rie.

'lien el miJm� arco por b"fts •

PorqelanguloBDA, -i;'--...:....-----
esigllalconBAD.pr.; A

J. y ABC, éj exine en el centro B, les igU34
laaentrambos juntos.j», 32.I.Lllegoes el

duplo del angule BD A ,que exifle eh la pe·

ripheria.y riene par fu baíis el co mun arca

AC. y FBC, esel duplo de FDC ; y ABF. "

el duplo deA DF. Lomifmo confia, aíique
fus Iados fe corten,como los de EBA,EDA.

Porque el todo EBC , es el duplo del todo

ED C; y el ablato ABC, el duplo de] ablato

AOC, co010 queda probado. Lsego el re-

Iiquo EBA��s el duplo d!ll'!l!quo EDA.
, Pro.

•



Losanglllos).ABC.ADC, q
existcn en el 11: i[mo Jrg

ment», �Æ B D C � del circulo,
.A 1F, Jon iguál�f.

Porque AEC, es el du
pl., deABC; y de AD C.
rws- .

"'"

C .rr. LUe!/ fi l.mi(m4 reéld (itbrp"Jeanglllot
;gflttles tICnraJos pa"" 1.1. m'flla (.'d,da: los extre;
mos de ld. reEld,y lJf t/ert tces dé los angulo,! exiftj.
ran en la mifrnA per;pherla.

r ::":«,

64 Elemento tereero,

Propor.. :z. I .. Theor, 19.

Propor. 22. Theor. 2C.

L os 4ngulosoppu·pol del
Q/ladriltttero,./'l s C D,

àrfmptoen el clrcel» AEE,
fon igr,ales d dosrlé/DS.

Porq el angul» AeB,
e, i eu.il COI: A l) B;

I AB D,con AC D,pr.2 r
, l? F.

;. Luegûlosdos.ABD,ADB,guecóBAD
iglLllan a dos rectos, pr. p. I. igualan. al
.;j-ngulo BCD.Luego los oppueûos BAD,
nCD) tgualan dos reétos,



• l!1fm�ntl) terçer6; 'l6 ')
Corro iíU�t1fi J.,s 1mgil-tor opp.."e'll,j àé ",n'fU4;

Il ilAttl'o� ;gu,!an " do; re[fus, t�Jt1S 1u�_r!! �x!J!.�
fi ,t"lmphena dd. mif",o c;"culo..

Propoí, �3. Theor, ZI�

No Je p.eilen ,on,:EitIIÎr t.

fo.bre i_ mi[m4 ·reéll(,.,
,.ItS,) pdr_'lA mi!m4'bandA;
,"os fi!,l'JIlntu dt "rcut,;t,p· -.:"'

.ej4ntt·sj defiglt41tr, ��
..

��

Porque fi ADBjACB.
{Gn fegmêcos ;defiguai-es,-per-o fernejã[e�; et
angulo.BDA)es igual "on .BeA, J. 2..9 • .3-:;
y mayor)!r' ,1.6.,,_

'Pr9pO{ :z.4.Theor. ��

L·,(Js ((g;"mtwilttÎr -

..s
,,,Ios ftmejAntts ,!J �.

,'Je :bafts "�gu4Iu; [oD ,f
:i.lUA.le.s.. ..t,.�..___.....r. �_.....JI

'Porque fi el vrro fe A p

'lltlagina eC'hadofobreelorfo:ofe:aju£lari,'
'Y feran iguales: AX.�.Ô el vno caera dentre
.del orro, como DGF ,D-EF;9 fobr.e:Ja .mir.
ma bafis DF .conf.ifiir.an·dns fegmemto� f�.
�ejan!es 1_ ���.sualesl que.o51mpofstlzde.

); �r�



Com�� httllá,el t'être Jt o»

a-co a.tdo, IiEG. _

'

••

.

p artanfe por Íos me- '. "'.Á:"�" "

di �s las des íubrenfas BE. �.... It �
(J ,0 qualefquier otras di
1:,� perpêdiculares C D,FO,;ehA,H; ypol'
�ç\lIT<\nporelcetro,CDrr pr'[.J,elcentro·

"

del:trco BEG, ferâQ_.�l�Untodefuconii
curfo.

Prop9(. 2&. Theor"'23"

A Ngul�s iguALes- en �l '.Il' �\
" centro, () en t, r=:

�'J"tr�a de, 'cÍrl"b ��J:4· (:,
_

11 :
lu) Injift'tn en perlph" , 1. • :

1:'"
j

.,iAS igutt1ts. R;. D, �

Porque li los ah- H, r ...

:pulps en G, yen H, centros de circulos
.igusles ,'" Ig1l21esiPlfsellado AG,esigual
co n DH:yDG.con FH,J r j. I AD,e$
igual con DF;,r. 4. J. y elarco AHD,con

.

.

dlf

.

66 EI,mento ttrcer,
l" 2 i 3. o el vno cairâ parte dentl'o,y p3i'::i

relue .)delotro,comoAHC, ABCiydos
ei cul«s fe corcaran en mas que dos pun.lo
to� contratapt. io.j.

t

,

Propor. 2). Probl. 3&
.



L OJ dngul�J 'en el p>' �
centro o peripheriA

�tie tir(ulos igtldles, 'lue
lnjiffen etl perifherids � "iguAllS ,Jon iguICles. CPor9 íiendo igua - '

Ies Ias peripherias, A D, D H; fi el anguloInlifieme. DGH, e,s mener q AED, y igualcon AEC; CA, es Igualcon DH. r- 26. j ..

yconAD.lo mifmo es de los angul'os eaB.E.

Propor. 28. y 2.9. Theor. 2. 5. y::.6.

"S'R eEllts ;glfdltr,
fobtenaen III

t;ri,.los �g1l41es 1 pe
riplm;As igudles.

29·L4S' reEllls, ii
�n drcu!ol iguAlet 1( 1

[��t!nJ�nt.eritb!rj�s ;gu"l��,fon ;guAlú�
_I

Ji a ��.po�'lU�

'E!lmmto terèerd. 67
DLF,pr::tf, 3. y fi los angulosen B,y en I;�fon iguales, los fegmenros AB Dl D,EF, so

femejanres.ã, IO. J. Y por fer fus circulos
iguales, hyp.los reliquos f�gment?s yarcos

. AnD)DLF, íeran Iernejanresy Igua.\.es.

Propor. 2.7. Tlteor,�4-



68 Elemento teners;
'2.8. Porque en

Ios circulos iguales'
ACH, DFI; ella- R
do AR, del rrian- R.

.•.•. "'-.
�guIo A R D, es

...
l

igual con D E, lado _

H
.'

..

del triangule D EGjell-ado OR es igual cô
GE,d., j:-r.LuegófL ADesígualcõ DG,d
angulo RJcsigualconE,pr.�; r.yel arco
AH D igual con D IH,fr.16.1�

29. YliAHDesí-gual côn DIG, elan
gulo R es igual con E, I'r.27.J. y pues tam ..

bien AR,OR,{on iguales con DE, GE; las
redasP.D.DE,lofon:p.r.8.1.

Propor. 30' Plobl. 4"

Comll.fè (orra vn Artll el,,- �
•

d9, .ABC, en an part'l, (J-"" \"
IgUAla. .' ..

Leltât�fe'fobrep,pun .. foi.:./ .••.•...
to medio de fu iubtenf.l D

C

A e,la 'perpêdicl1tar DB�
I

pues en 13, cortará el arce dado por el me ..

dio.Porqporfer.ADigualcoll CD, BD

cornun, y los 2 ngutos en D rectos y ,igU;lp
Ies, tonflt.la retta All, [er:â igual con en,
ír.i. l.yelarcoABiBua!ccmCB,pr. :8.1,

, .

?ropof:
-



ElmtmtQ t("ú"(J�

Propof. 3 I. Theor. 27:

E 'idngul(l,.ABC�tf1f' txir
•

ft en !tmitir(uID, es re-

1JrI. MelHr 'Tut reélQ:B iJC�ll
fue en, lJAGC.(egmêfD 1niC

yort"' fimicirculD • Mayor
1,#ertEto,BDC,cl q m, BCD,

fogment• men',' 'l'II Fmi
cire»]». Il Jtn!,l#lq, ca ti, áel

fegmentQ mayor 'flit fèmicir,ulD, es mdJDr 'IUt rec

tD:y CBD. e{Angulo de_(egmtntll minor 'jue feni;:
circ.l,. es ,;tenor 'lue ria. '.

Porque I .. el angulo 13PC.es el duplo de
A13P,pr.1.o. 3- por fer ABP igual cõ BAP,
pr. �. I. Luègo tambien BFA es el duplo de
CBP. PeroBFC, con BFA)igu;tla dos re

élos,pr.q.r.LuegóABCes recto, 2. BAP
es igual con ABF,pr.,. I. q es parte del re

tto ABC. ;.BAC, cõ BDC, iguala des re

aos, p,.:2, 3. Luego BDC es mayor
ô

re

tto. 4·E1 angule eBA, cornprehêdido de
CS, y del arco AB.es mayor que fu parte
cl rettili�o rea .., ABC. s.C BD, corn

prehendido de C:B, y del arco DB, es

pane del redilinco E,BC, que es recto, por
fer igual a f� reéto demceps.Aüo, pr.l;. r ,

Corro �J:tgo foJI14nguJ6 refio exiffe e.npmi·
�3., meulo

•



,
- -

-�
70 ElemmtD ',,'CC,.D.

írrcul6. Drgó ifue ft del punto muli, de 14 hyiiftnú;'
{a. com" de centr«, y de laflmifis delli$, com, [e..

mid;"metro , fe deferi be 'lin circ .. !o, 14 periphtriA
paf[4r.cpor el vertiu àtln£1o; p'Tque fi ne,4ur. �� ..

guio extem» iguAl CBn fu interno 'ppueft'� "

Propof. 32. Theor.a S,

S {'linA 're£14, AB, tOCA D. "-.
el circu!fJ, CF D, Y Jel

p"nto del unta£1••c,jé ti·
1'4 otrl( rt£14) CE, 'I1fe c,,...

\íreel etrtul�; tos 4ngul,s. �';ECB,E.C,4,qh4uc'QIA A :
__.·····n

tegëtt,AB;�;g_u.lesA,D, .

c
F ,lor q exiR; en l,s AlternIS Jegmet'11 CDE)CFE�

.

Porq li Ia fecante fuere el drametro D'C;
los angulos AeD, BCD. rectos, pr. J8. J.
ferian iguales a los de los fegmemos alter.
noscper fer Iemrcirculos, fro 3 IoJo YaunqIa íecante ECl no fea diametro; par ferel
angule DEC, recto, pr. 31. 3. los reliquosDJ y DeE, iguaIaran aotroreao,pr.p r,
o a DCB, reEto pr. 18. ;. Luego E C B, es
igual con D, angulo del alterno fegrnêto,y porque los angulos D, F�igualã a dos re ..

aos, I" �z..�. como rambien �CA·,ECB,p.r..

113 l.y ECB.esigualc:onD,; ECAJferál�
.9ual con F.

.

o .
..�

Prp�



• ]I.lemmto tet'êe',.á� 71

Propof 33- Probl. ,,;

CemDfe tle[cl'iue
. {obre vn" reEl"

J,.tdaIKF,vn fcgmë
to de c'rcuto.'1ue dd
."i'A ft "figule rem
linto d"do, .Á,o �.

Si el angulo da
dó es reao; I�uã
tere Cobre Ia recta dada, vn femicirculo. Y.

fi es acuto,qual es A,forme(e en K,el angu
lo Fk L� fu igual, 1"'- 23.J .tirefe de k .la per ..

pendicular I\C; y otra perpendicu r '!\IM,'
en N, punro media de Ia dada KF I": (.I.T.
Pues SP, �ír;lda ferâ igual con Ek ,pr. 4. !
Luego el circulo que fe deferiu:cre de E ce.

tro , y fernidiamerro EK,paliara f�l periphe
ria por F. Yporqtie HL, csperpenàicular
Cl H C,cmflr.toça el circulo en k,pr. r6.1·Y el

fegmenta kMC F, deferire [obre Kf' aq
mite el angu'o D, igual con LkF, r- 32.3 -

,

igual có A,emffr.Y fi el angulo dado es,el ob

tufo B, formefe como ames fegmenro que
,

... admita el acuto deinceps A � Y el r�gm;;tlto
reliqUI) admirirâ ei angule G, Igual al ddd�
cbtufo B: porque los angulos G,l), iguale

É i 40�



S T Ju rttl.u."
.AC. BD, fi'

úrtÁI� m et ti,,·
«u]» • ABCD: el

,té1tguLJtI�, M"
CT� lOI fe,{mërl11
le 14 "lIJiI, AC,�-- .

-

-- ---

7S "£le,;ztnfo te,íë'6�
dodeétos, pr. :1-1.. J.y tambien los d'ados A;
�,pr .. q,�l.



• E!tmmt�tertf'f1: 7�
,i í£û4141 rt(lAngullJ dt, El; Dl, los féi;;;tnt"s Je
1" ,trA, io.

.

Porque I. fi fe corran en el cétroJl1sfe�.
meutos�por fer Ïemidiarnerros iguales. có

enderan quadrados y re"lãg,uJos igua
les. %o.Si la vna BD,que pafla por et centro

F, corta 13 erra AC. tirada fuera del cen

tro, en femilfes,yanglllOs-re[tns: el reétan ..

gulo de BI, D l,con el quadrado de If)igua
lara el quadrado de BF� pr.,.1.. o de AF, fu
Igual.cuyo quadrado iguala los de AI,Fl.p".
47.1 .Luego excluido el cornû quadrado de
FLeI reétãgulo de Bl.Df.iguala cl quadra-

. do de Af -o el redangnlo de Al, C'l.rnita
des de AC, """nr. 3' Aurique el diametro
:B D, corte AC, en partes defíguales , en I;
FG,perpendicular tirada del cêtro Fcla par
tiu por el medio en G, pr'3.;'Y elreétãgu
)() de AL CI; con el quadrado de TG, icua
Iara el quadrado de AG,pr.s.1.. Y con �mas
el quadr ado de F G , o con folo el qua
drado de IF) (que es igual con los dos
de IG,FG. pr. 47.1. )igualara los quadrados
de AG, FG: oeldeFA. qt1� los iguala PH'?
:.J. Pero el de FA, o FD fu igual , iguala d
reétãgulo de BI,DI; cóel quadrado de FI ..

,r. 5. s.Luege excluído el comun quadrado
pe �I, 1

reétangulod� nI, DI!igl1aJara el
de AI,



'J4 R/emento ,,,,çer�:
deA[,Ct. sx ; G
l. 4. Aurique
J1IAC,nIBO
p,dfare por el
cê rra, ni algu-
na delias cor- c H

:
C

te 1,1 otra por fI
el medio; pue; queda probado que el retU·

gulo de GI, Hl, es igual con el de AI, ct,
Y con el de B [, D l;,el de AI, Cl, es igual 'õ
el de BI)DI) AX. f·

Propof.. 3 6. The�r. 30.

SI Je un punto,
j(,fuera dr:l �___,-._

cirtul», B D E,[e D
tirll un« reel.. tJ,

.'(entt) AE:) (Jtrte

jCdnte, Ag: tl
.

reéldnglll� de 14
Jec4nte ro,Ja,AE,
.1' del [:4 flt.mento

e
xttrnr, :AD;eJ ;gull con ,11144-

dradJ de la t4ngente, AB.
.

Porque fi AE�p.lífa parei centro Ciel re

l1anglllodeAE,A0;conel quadrado de

CD,igualaelquadradode AC, pr 6.2..{):
los de�BI CBlprdJ-7,I.p�rfer.B)".ng1110 "-

.

re- I



.Elê"únto tÎruyo. 7 �
I reao,pr.18'3. Luego excluidcs Ins quadra

V dos de las reaas Iguales, DC,BC;el reéti·

1\ gulo de A E, A D, igualará el guadf.ld� de

AB. � fi Ia fecáteAE no paffa por cl cerro

�0IIII:!Ij.) pues Ia perpendicular CF Je parre ín

fegmenro DE por el medio.sr- 3.;. el reLti

�ulo de AE, AD.con el quadrado de FD,
jgualarael quadrado de AF,pr.6.l.y con

mas el quadrado de CF, o con Colo el de
CD (queesigllaJalosde D F,FC.pr.47·
;J.) igualara los quadrados cie A F, CF; o el
èeACfolo,pr. 47.I.el qUJI i"ÙLtl<l, los de
AB;ÇB, "'47·I.Luegoexduld(1s losqua
drados iguales cie las rectas Iguales, D C,
Be;el redangulo de AE,AD, queda igual'
con e quadrado de AB. .

Corr, Luega I, las. re.El4ngulçJ' Je los fegmi
t/JI externes ,y Je'l�s fecltntes ''I ualcfJuitr rue fe".,
tir�tldsJel mifmopunto,fonigualesent'reft: ,u�j
{on iguAleut4. mi[mAtltngente. 2.. º-!!:..ale{'1nier
tAngentts,!ue fo tirttn del mi[mll p"nto exrerno , FfI.
igutdts .. 3. Del ",i[ma p unto, fi puede fi. tir.. rfollY
Jos tAngêul �{u"les. 4.Si 'ZIn" de do! reélu i,ud..
les,tirltd.u dtl m![mo punto externa" 14 peripbt
�i." clel ,���u!.�) !S .t�ngentt ) IA «r« lo el tam-

fl,lt/f.

j

Pro·



Propof. 37. Theor. 3 t�

S' dr/nlir"" punt" n
D ,fue/'.- Jet c irC/�-

lo, .ABF ,fe tir4 Jo! r,
reé!ds, D.A, o B: de
'''lue IA VRá, D_Á,(�r
tÁ cl c;rcuI6: Itt ftrÁ,
DB, l, es inc;Jentr:
j" rta",ngulo de til A.

Jêc.tnte. DA,) dt fu [ègmrht' fxtrrn"DC, es ;6'p',.1
til 'lutlã"ûo Jt Id. incidente) DB: lA inciáente,oú1!,
tI tll»['nft.

Parque ti fe tira otra tercera D 'P, t3q,gé.
te.pr.n. 3. OFE. es angule reél:o,pr. 18. 3. Y.
pues el rettãgulo de DA,De,es igual cô el
CJl1·1drado de·BO,b)'p.y có eldeDF"r·36. 3.DE.es igual con DF.Y porque BE,es igualconFE,d. I_� •. (.yDE,comun;el angule,DB E. es igual con DF E, 1'".8. r , y retto ;_y
DR,tangenteyr'16.; .Si DA,no paffare por
�l centro E; mefe Iaoccuha DB; Y la de:
monfiraçion procede.

ELEMEN ..
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/�LEMENTO Q.Y AR TO
�

D E FIN r c ION E S.

Il
Efinici,� I. Figura reétiltnea fi Ji.
�e infcripta en otra , BCD. fn E F Ga

'lJI.i�do tcdpf f� angllllS, BJc.:D, Cue,,,,

[9.1 lad�.1 de la otra; �.1 enrOCfS l, utr.,

l-FC> ft J.i�e cir,"mfcrí;tA II e04, )' Figu ..

Ta re-dili Meas,EGF J

ft Ji%..<t infcrpta en
el circulo , E F G, EÆ ...;.;:

'!filando [IH Ifng,;elos
tillas, E,F, G, fxlF
'1"" rn la ptriplm;/I,
"'", y circurnfo ip
ta;, B C D, al cir
culo• ..A,quAnJoJul
l"b" ,tld'i tocan III

ptr/pheriA Jd c;"sif,. ).1 tntMets cI circulo
fiJi.v infcfipto en e] ,tflilinll. 6. Y circii-
fcr1ptoal re8ilinto,EGF, 'lullnJD Ji$ ,m'pher;4
tmdn ""gu/os JIl rt8ilínto. 7. LA Iinea reéta
J;F,ft àiz,e accomodada en el cireulo, E c F,

1�n�iJ�� tx�rl,!,!S, E)F; exfJ!_rn �n !If ptri,heriA



7� Element0'luArt,.

Propor. y. Probl. I�

C om»p "éomoJ" Ul tm
1. •••••• D .

arcui, ,l"dg, DEC, vn{$
..·Á 9'

'.'
rcEl";,(IIIÛ "orrad,,dA, AB. !ci fe \,&1

De C, o qualqurer 0- "'.B ;'F
tro pu nto de I", periphe-

'

#.

_

rid corno ce nrro,v [emi-
diametro CF, fegmentó del diametro CE,
igu,,! con Ia reEta li nea dada AB, pr. 3' (.

defcríuafe el circulo DG F: y 'D, tira
da.fera Ia acomodada igual cô CF�J.13.r. y
con AB.

Propor. y Probl. ,,;

,

, ComI} (r illfcriut en 'lin cir- s:. �
cltloaaJo,FDH.'lmrr;/tn-

A�:
--

gulf; t7t�ÎltngnJ, '(In otra d"d"
:

D '

.ADe. H

En D .. punto del con- B f
t téln de la tangente CE. "!; G'
f:lfftlèfeel angulo CDF,igua'l con AiED�G
rzn ti con B,pr. 23 I. porque tirada la retfa
FG,' el angulo F, fale igual con EDG, y B;
G, Igual con _CDF, y A,pr. p.. 3. Y los re�
ll.quosen O) Igu,ales,pr. 3Z.I •

.
� ..



r,
� Pro pof y Prohl. 3'r" C·

- r.".

omo je Ctr

� unfrtue
rÍtmgul,

lC un lireulq
d"Jol FC k:
tqu;lthgulo ,;
str» álld�) C.

so.
En el cêrto
M,hagafe et
angule GM F, Igual con el externo ECA�

, FMk, igual con EDB,pr. I. r. Tirènfe lB,
LH,IL, rangentes a los pu ne de 1 IS con
taétos G1F, k: pr. 11 �. Concurriran en J,
H, L, pr.zS. I; pues fi fe tirare vna reti. de

, G,parak el angule KGl parte.ferra or

que I GM; yGKI, parte, mener êj KM,
&c.Luego IHLtferá triangulo circunfcrip
to al circulo 'pado F G K ... defin;('4' y l�rà
equiâgulocôel dado CE D; porque G MF,
con H,igualaàdos reél:os,pr.2:t 3. y ACE,
con ECB, atros dos, Ir. 13, I. Luego pues
GMF, es igual con ACE, (qn.f1r.H, es igual
con ECD.Y del mifmo modo fe dcrnõltra
fer L, igual con EDC. Luego I es Igual có
EJ.fr·31.I�

.

79

Pro�



Comg fe infcri"t 'tin
,J circulli) en 'lin triAn"

gula J"à�1 .ABC.
P.m::ife por cl medio
qualefquier dos fus
angulos, B, Cccon las .Eo

rectas BG.CG,pt.£1.I. c'

ria, perpendiculares GD�GE)GF,tiradas'
.G!r ã iguales,pr.16.1. pues losangulos GB E,
GBf,fó igualcs;y rãbië iguaks )05 an2;u105
BF_G,nFG,c�}Jn,..y el lado opueflo.B'Gxo
rnû.Lo .nifmo cêíla en los triâgulos ECG,
DCG. Luego el ci rculo que fe defcriuiere
de G centro, y fernidi rrnerro GF, paffara
fu peripheria por D,E;y quedará infcripcQ,
en el rriangulo ABC, à. 3. 4'

Pr9P0f. y Prohl. 4�

Propoí, y Probl. '):

,Come fe ,;rclIm[cri"e 7/11 cÎrcHI, �vn tr;"ÍÎllI';
J("l�,J." .A' ') c.

Esenfu' l1ãc!1.IJ,.r.l� .. 3· Parranfe dos
fus Iados A B: A C ror el medio, có las per;
pendiculares DF'i EF.concurriran en ,algn
puma, como en F� como conílara fi I ma ..

glllalI�O�



6 .. Como feinfcriue 'lin 'fUA.
arAdo en 'I:In circulo aA

'J(1) .ABDC.
'

9. C�mo Je circúm(c,iue 'till

circulll) 4, un fUdJràtlo dAdo,
;,lCDE.

6. Tírenfe en el círculo
dado ABDC.losdiametros AD, BC, quefe corren en angulos rectos en el cêtro E:
"I el qua<lrilatero ACDB, le fed quadrado• -_. -...

J. !nfçril't�

Eltmentp quarlo.
inamos v
a rett-ama

da corre E
y D. pues

es igual C

cóBD, cõft.
DF comii;
y iguale, los
angulos A
DF,BDF,
emflr: A F es .A..
igual có BF,

.

pr. 4. I. Y con CF. Luego el circulo que re
formare de F centro, y inrerualo Bf', paf
fad fu peripheria por A, B, C; y quedará
circumícripro al triangule ABC, d.6.,...

Propof y Probl. 6. y 9'



8� Bltmento quartil.
infcripto. Porque Iiendo el

A
angule A E B,reCto, confEr. �-__;:*'

los reliques A I�E; RAE, fe
fan femireétós, cerr, pr. �:t.
I. ytam.bi.!nBDE.OBB.

&.:.y reétos ABD, BD C,
&c. y finalmêre los fados AB. BD, D C,
CA, ferâ iguales.por fer bafes de rriãgulos
de lados y angulos cê prehendidos iguales
pr.4'I. ABC, AeB.

9. Tirados J os diametros pernêdiculares
AD ,BC,e el quadrado dadoACDB.por fer
fus lados Iguales y ãgulos rééeos, los ãgulos
.ABC ,A CB,B A.D,y los dernas parciales en

A, C,D,B, ferá iguales,pr.ç .I.y femireéios,
csrr, I pr. 31.. I. Luego los lados E A, E B,
E D, EC, Ion iguales, I": 6. J. Y el CIrculo
formado de E centro, y fcmidiamerro EA"
paílarâ fu peripheria par B.D,C;y quedara
circumfcripto al quadrado dado, J. fi. 4.

Propor. y Prohl. 7 .. y 8.
i

7. Com�fe titCumfcribt '{/1J 'j""àr"à, "vn'c'ir·
"WI dado., A'iHF •

.8, C,mo[t inJcnue 'lin cÎmd, t#1m ql14àrttJo
dildo, BCfl/·
o

7.Tiréfelast.1n�étes CB�BI)IG)GC,pe�
-

pendi- !



Elemento qtl4rto., 81
pendiculares a los drame- C A n,�
tros AH,E F, perpédicnh-

S'lres en D centro del circu- nl
10 ( do. Por fer reétos Jas f:.. ..

··"T···-' �
iigulosenE,y D,i'01Iflr. ,;

las rectas AH, CG, feran ú li I 1

paralelas, 1'r.28, r.parale- "

J3S CA,GH, por fer rcaos los angulos el�
A, y H. y CH, paralelogramo. y par Ia
rnifrna razon feran paràlel0gramos, AI�
CF.GF,y por ferAHG angule reB:o),m'ilr.
C lo ferâ , Impo[. J 4. r,y por la mifma ra ..

zan rectos, G, LB. Pera A H [erá igual cors
.. CH, Br:; EF fu igual, igual con CB, GI,,'

pr. �; , I. Luego CI es quadrado circumf..
crÍpto al circulo dado.

8. Tirenfe por los puntas medias de los
lados del quadrado dado, las tectas, A He
l'aralelacon CG, Br: EF.paralelacõ CB"
Gl.j». 31. loy feran iguales con los lados
del quadrado dado "prtlp.14. I. y entre fi�
y DC, DB,O I, DG,paraJelogramos,y de:
lados iguales,!'. H. r. por fer femiíles de
rectos iguales, los que concurren en B,C:.
G, I, (onflr� Luego el circulo gue fe forma-
re de D centro.y entreualo AD, palfarâ ftt
perípherra por los punros E,H,F:y queda,
H inf�rjp���n el ql.ladFrado dadop• c_�

. �0l'0 �



C omo ft form,. 'lin A.......· >

trÍttnguloífofceleJ,

�....
•

-, j

'.U)O (ada angRlo en liC C,:
.

.�:",
bafos, [ea et dUll, ùl

t, \ /l
I• ".. ,

re '7U9-.)
.

If" ". . ,,'
Cortefe qualquler

.

.
...

r;-
.

reéta AB,de modo il
.

el reétâgulo de Ia roda AB,y del vn îegmê�
to ne. iguale el quadrado del atro. A C,l'"
lld.. De Acentro,AB femidiarnetro , for
mere el arcoB D E. en el qual fe acomodara
BD igual con AC;pr.l. 4, Tiradas las reéras,
A D, CD, circunfcriuafe al triâgulo ACD.
el circulo ADC.pr. �+al qual B D fera t� ..

genre en D,pr'H.'. por fer el reétangufo
de AB, CB: igual con el quadrado de BD.
o AC. fuigual"õflr.Luego el angule BDC
es igual con GA D,pr.� �.3.Y CA O,CDA ..

juntos igualará 3 B DA, ax.". Y rOf9 BCD
iguala a los dos,CAD,C D A; PI', J 2, r , igl1a-:
laa BDA,6 DBA. ft) ígnal,p,..�.r.y De,re·
ra igual cÓDB,pr.6.1.Ocó AC,tu ígual,��r.
y el angulo CAD, ferâ igual con COA,!'"

ç
: r. y AB D, y tarnbien ADB, el duplo de

BAD; pues DeB) fu igual.Io es. -

84 Blement» tjuan'6.

Propor. y Probl-rc,

Pro



Propof. y Probl, I r:

Elemfnto qu/trte:

omo fe �nfcríue 'lin pefAg4- A
-..

no e9uitátero y t'lltiangulo,

D�./\en 'lin circulo J,ûo, ._ÆDBCE. {[".\/ \ ."

lnfcrilla�ele el ifofceles \l.:::>.•:::rARC, eqUlanglllo con el B ··:Cdel probl, r o , Y partidos
fus angulos en [a baûs.por
el medio, con Ias reétas B E, C D,pr.9. r .105
.quatro angulos en que los reparrê.y el del
verticeferdni�uales,pr. r o, 4. iguales los
arecs del circu.lo dado en que infiften.l'r. 2�
3· iguales las cinco rea�s AE, EC, &c, que
fubrenden eftos arcos • I": 2�, ;. y final rnê
te iguales ]05 cinco 3ngQlos que las mifrnas
fubtenfas compre he.nden, pr.• 7 3' porque
cada vn dellos i l1ûfte en rres fi rens iguales,
del miemo circulo. Luego A.ECBD, es el pé
cagono que el problem.a pide,

Propof.. y Probl, Il�y I3'

n C Orno fe cirrunfcriue 'lin p'ifá[,rm' regu ...

14r, ti,m circul, dado, .ABC DE.

n· ComlIe inforiue vncimdo)en vnpcntá
g�nQ-dado, E! k L M G.

1; , :rlren-



S 6 'l!lemmtD 'JUlJrt�
rl;.Tirenfe,pr.J7.3·1JHâ- R' .

s== HK,kL,lM,M.G�

�'
A-

G H. perpêdiculares a las 1<' \
• ...-rectas FA, FB, FC� FO,. ::

.FE1qne �lradas de F.cen- C Il.' �
tr� del Circulo dado, de-

L D Mmarquen en [u periphe-
ria los angulos. de vn pe-
lagono regular tnfcripco,. prlJplJf. I r: 4.:
Pues las tales tangences con curriran,r .23
I.Y côprehenderan elpentagono del pro ..

blema.Porq los q"'l�tro angulos de los qua
drilateros B C, C D"IgU.lli quatro reétos, CIJrr.

'j. pr.J2. 1. y los en a, C, D.&c. Jon reétos,
Ir. IX. 3, Luego los dos BkC, BFe. igual�
G·os rectos: yGLD,CFO &c. Pero BFe,
CFo" fon iguales, pr, �7' l. Lueeo Iosa n

CtuloS del pomagono, en K, L. &c, lo fone
y fits lad�s rarnbien-, porque HB,es rangen
te igualco.HA;GA�("on GE,&c. Cm.2.3 6•

. ; .BF,(i).AF,&c.d q r,HF,cQ.müLLuego el
angulo BFH Iguala A FH; AfG,EFG, sec.

pl'.'�.I.Pef().confia v�que BFA,�s izual cô
.A.FE,&cLLuego HFA, GFA, rnirades de an

8u1os iguales,fon 19U;JJ�s. Y pues ta mbiê Ins
rectos HAF, GAFSon IguaJes�y el lado ad

jacente AF, ccmun; H A, es igual c00n GA;,
ilr, loá. I· Y: Ia muad de.lIG·HB" ta mi tad de
If ..

.

;HK.

,



E!emmt("qu4,.ttJ� 87
HK, Ike. Y pues las rnirades HA, HB, [on

iguales.las rodas.H'G, Bk, GM, &c. fall

iguales.
_ ,

;. Cortenfe qualefquier dos angulos
(je pentagono d.ido HKLMG, poreI me

dio con lasreétas GP, HF,pr. 9. r , elias có

curriran en algun punro.. como en F, pr.1.&
II. Del qual punro Ii fe riran lasreétas FK,
FL, FM, partiran los reliquos angulos por
el medio: pues a cerca de los angulos igua
les FGH, FGM, m/Jlr.los lados FG, GH,
fon ignales con FG, G,\1. Luego el Jngll�
]0 FHG, es igual con FMG pr. 4. r.Ypues
FHG, es Ia mitad del rodo H, FMG, Io fe
râ del todo M;fu igu:t1,byp. &c.Tiréfe mas

las perpendiculares FA,FB, FC, FD,FE;y
porque en los triigulos FAH,FBH,losan

gulos reétos en B, y A .fon igU,lleS, V los en

H;y el lado oppueflo FH,cl�mun;FB,F A,
fon iguaJ.::s,pr.::,r,. I.Lo mifmo es de los re

liquos perpenruculares, Luego cl circulo

defcripro febre F centro, de Iernidiame

tro FA, paffara fu përipheria por B,C,D,E;
y quedara infcripro en el pentagono da
do.

� 4 Pro";

�I �I, '..



Blemmto �lIart,,�

Propof. y Probl, 14;

C OmD fe cim""[criue 'lm

cir(uID) It 'lm pëtltgDnfJ re

gulltr elltaD, ABCDE.
Parranfe par el medio

qualefquier fu; dos angu
Ios.por las recras Bf'.Cl', C
pr. 9. I. yen los triangu - ,

los ABP, CBF;lós lados AB BF,feraJ1 igua";
les con CB, BF ; Y iguales fus angulos con

tenidos en B. J,yp. Luego AF Ierâ igual
con CF, pr. 4,', y con BF, EF, DF, por Ia
mifrna razon. Luego el circ nlo defcripto
de F centro, y femidiarnerro FA)palfar� fu
peripheria porB,C,O,E�y quedar,.i circû
fripro al Pentagono AB C D E.

Propor. y Probl. I'):

COmI} fê infl,;�e 'tin htXA
gom regul4r)tn 'lin circ,,-

19 :ladf, ,AEe.
Trrefe enel circulo vn

diametro A D; de D cen

tro, y i nterualo DG rnirad
deAD�elarco EGG: yde D

l$C
_ J



Element» fJUArt9: 8-9
E.C�porG,las re{tasEB)�F.Pueslas re
das AB, Be, &c tiradas, cêprehêderan et
Exagono de! Problema. Porque cado an

gu' »de los rriangulos Bfî D, CGD,que ró
è\iuilarerns,d. q. r .ferâ vn rercio de cl 05 re
ans, ((m.4 f'·'3l.. l.y los dos ãgulos CG D�
'DGE,hazencon EGF. dos reétos, I": q. r.

Luego FGE es vn tercio de dos rectos: y to

dos tres fon iguales être fi :y có los reliquos
oppueûos é el vertice G,pr. If. I. Luego los

-

arecs en queinfiflen lo fon. pr. 29.3'·y cô
prehenderan hexagono equilatero.y equi
angulojporô cada par de los angulos pat
ciales ê t\,B.&c,sõ d0stercios de dos rectos,
Corr. Lueg"elldJ, Jelhex.tgtmfJ,es igu.tl.tlfo.",iJ,;"l1Ietr, Jtl circui, en et qUAl te inflriue.

COmo fe inforibe vn

tjuintedcctAgcno re

gulAr, rn on (ireul, d4-
Jo . .AGFC.
Ir-fe: iuafe el rriãgu
}I) equilarero A D C,
p" %.·4·Y d pêt agono F······ ..... · ..

regular,AGFED,pr. E
,.

.1I .....cuyo algun angule Ie CÔmpC)J1gl CO

algun

A

Propo�y Probl. 16.



90 Elu1trnto guariO;
otro del t ri'ãgulo,
como en A. Y porq
A D fubrende vna

tercra , y AG vna

quinta parce de la

peripherra : li ella
fe imagina repar
tida en I �. parres
izuales.cl arco AG
èõrédra tres delias, GDF otr'::JS rres.y el ar�

coAGD cinco. Luego DF, fed. vna deci
ma quinta parte.Luego fi fefubtêde vna re

éta entre D, F,y orras quatorz.e i�mares:/".
I '4;qoedad infcripto quindecagono equi
Iarero: y equiangulo.e-.» 7, �.pl!es cada vno

de fus angulos.iníifle en treze parces igna
Jes de la rmfrna peripheria.
No ha lido neceílario aduerrir el metho

do de las infcripciones y circnmfcripcio
nes del circulo,a Iasfiguras regulares todas:
de cuyas infcripciones en el circulo, elle
elemento trara.m tan poco fus circíifcrip
-ciones al circulo. Porque fon operacio nes,

que fe executi por �J arte de [os'problernas
u, r r, 14; fabido primero el methode de
fus infcripciones en el circulo.

.

y Junque elle mifmo elemento enfefia
folameme Ias inícripciones del Triangulo"

qua,dra�



1!lemmto quart8. 91'
-Cl!!:tdrado,Pêr3�allo)Hex;lgono:v Quin.
decagono.fus praxis fe puede n eûêder por
]a e ontinua bifecion de fus lados, a las in.

fc�j.-i:ionesdeotras infinitas figuras reau
-lares, que las exceden por duplo mayor nu

mero de lados: y las v nas a 1:15 arras, con ti

nua.yfuccefsmarnenre.Po r 1.1 biî\!cJÕ pues
de los lados del'I'riãgulo, fe inferine elH ex

agono; por la de los del Hexagono,el 00-

decagono,&c. Por la de los del Péragono,
el Decagono; por Ia de los del Decagono,
el lcofagorio.ôcc.por Ia bifecif de los lados
del ü.!!adrado, el Oétagorio, por Ia de los
del ottagono,el Sexredecagono.ôcc. ,

Ni foloel Pétagono,fino lai dernas fign�
tas regulares todas, fe pudierâ infcriuir en

el circulo, imrnediatamenre.por medio de
vn Ifofceles, euyos iguales angulos en Ia
b3ÎlS tuuieran Ia proporcion con el delver
rice.que agora apunrare.

Por la infcripcíon del Ifofceles', cuyo
cada angule en Ia bafis Fuera ignal COti el
del vertice,fe infcriuiria el Triâgulo regu
br: pues el ral Ifofceles lo feria. Po r Ia info
cripcion del Iíofcel 5) cuyo cada angulo
en la bafis fuera el duplo del de] vertice, fe
infcriuiria el Pentagone, pt. J I. 4. Por Ia

inferipcion del Ifofceles cuyo ca-da angtl-:
.

lo



.()� E!.1mentOfJ.u�rt(J:
lo e fi ].1 b:úis fuere el triplo del del vettlcei.
fe infcriuiria el Heptagono-con folo diui
dir cada :llilgnlo en la baûs en tres partes;
icuales. EI Enneogono, por Ia inferi -on
delI Iofceles , cuyo cada angule en Ia b >
fuere el quadruplo del del vertice: con f •

hi diuidir cada vno dellos.en qUArrl) parres.
iguales.Y arsi de las dernas regulares de 1.1-
dos i m pares. De íuerre que los angulos en

Ias bafes de los lfófceles que' fîruê a fu inf
cripcion, han de fer mulriplices de los de.
fos vertices, legun el augm.enco continuo
de proporcion apuntado. IPero los que íiruen a las infcripciones de
Ias.figuras regulares de lados.pares,o de nu
mero igual, han de rener proporcion fef..
quialrera con los de los verei ces; en conti
nuo agmento.fegun el orden.y excello de
las mifmas figuf:1S. Infcribiriafe pues el

quadrado.por I Iofceles ,cuyos angulos en

Ia b3ÛS, fuere fefquialteros del del vertice ..

El Hexagono, por el lfofceles cuyos angu
\osen 1.1 baíis fueré duplos fefquialreros del
del vertice.El Oétagono , por el Ifofceles.cu
yos angulos en Ia baíis fiieren trip-los fefqui-
alteros del del vertice, &c.

.

.

Pera porque haíla aora no fe ha h:11bdo
.geornecrica eouflrucion deflos tales (ro(�

celes



, Elemlnlo quarto, 9 r:
'

'Celes (por'mas ti Oro-mo fe aya pagado
de]o que erradamente fabrico ) los auro

-res fe veen obhgados a aprouecharfe de O"

. tto' modos baûanrernenre geomerricos •

. pero que piden , y prcrnero enlugar mas

proprio..

ELEMEN�
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ELEMENTO QYINT O.:
D E FIN [ C ION E S.

(I Efinicim r.Parre,«

1IM1nitl,.'à
de mÃ�,� :Sfl;tI�d mener de mtl)�r,'lIHlndo /a me

ner mide lA mayor. Define 14,pJ.rtt a.
.

Iiquora, 1ua1t'J 4de 81 Il,lcJ ,nol4
aliquanta, 1u�1 es 4 de 5,7, 9' DefinicIon 'lue
las comprehend" Atntr4mblts, J l» es de !4Tte eri
comun , es. Parte ,cs m�gnir"d ,tie m.tg" tHd.,me
nor Je mAJor, fjuAnd, LA mtmr "petida exude t"
m�or.

�. Multiplice, es m4.(nÎtlld Je magDirurl,
mayor de mener, 'luand�'lA mensr mide lA "'A)sr.
Es tArn bien J,ifinicion pArt;culAr dt ml/lriplice ,õ.
!Aradocon (H f"rtt .liru,ta, LAaefinitim de mul
tip/;u en "mun, e s, Multiplice,« maKnirud de
m�gnitIlJ, ",tlY4r de ,,,emr) fju"nJD IA memr repe
tid .. excede 14 m4,Jor.

;. Proporcion, ts ",tÚu4 habitud t!!J (I&nt: ..

�,d de d.os m4gnitlldes de la .",;!m4 e{puie. Mu·
tua habitud en (dlltiàAá .es]» míJmofite fundamë.
t(ll'tlra '1'U 1M mttgnitlldcs rue Iti tienen, Je plied:;'
(6mp4rar entr« Pl((lmO igu.ltJ (I de(igu.ûcf. O es[14
mi!",u iguiS!dad o defigul&ld4á.Ni bltf14fjue fê pu,
�..n ,ompA�� e,!!�ej �� �tra f�e�r�! ��m.D tn '1Jfj.1It�

�!_er!.:'



,
Elemento quinlo� 9�·

tùenû" o drfconueniencia de ntttllrttlez.tU, pr!Jprie
dades, o 4ccidtntts. r alm114e ef1d. httbitl£d f-ntÚ
pr(Jporcùn princip'Jllllente entre (antid.del cont i»

mM�: Je e fliendc ti, Las d:flrerM;) a l�s demas C/I

y,.fue retlenen al,gun re[abio de canridaJ. ;€0'11" só
•

'l/flz_e;, tRiMes, mDf!Ímitfos)pef:,tr.rd.das. F�te12-
tiM, CTc:Jife compal'lfn entrefi (orno iKudln o Je.

figUdles. ru magnÎrud 'lue Je CompaTI/. á tJlrt.t,{e UA
mAtt Anrecedente Je ltt proporciOll; Confe

quente, la";A,�rtitl.(d It rue otr« fe comfdr4.
i. LM mlf.,gn:tlfdesfrn dda mifmaefpecio,.

(tn mlen It pr(JPlrciõ ) 'fuãd,fI fjt!/'aI1I1Ítr deI/tismill

tiptjc4l1",f�eJe exceder la otra Nofln lurgg b 14
J .# ,m(ma (puie, lilíea. fùperpcie,y cuerpe: niti,UJ

gulo reEli/ineo. y el de continge ncl«.

f. Seme;an(IHn lmp(JrcÎ01'lftU411td propor:
cionalidad, O analngia.La h.cbitud en cJt.ntidaJ.
'!i"e 6 tie ne con ; , 08 ern 4, fi /lama pr9/,orc;.en.
Tpor1ue 6 tiene cen 3: /It m;[m4 h·"b;tud en can

tidad, q 8 Cfln ..pP." Jrmeíanç", ëfJ t]l�b;tud� P'":
p,rc;m,entrt 6, � ;8.4: fè diz..e 4fJal(Jgia.

6. LIu m4gnitudes'fue tlenen tA mifinAp10"
porC;OR,JeOaman propor cionales,

7. Proporció nalidad piàetrtstermin'J4
lo menas, r l'Aflan I!juanáltt continua: CmfH&

la rue fe hdl/a entre 8 4,1. Ptr' '1Udr/JI) li drfere":
ta o interruNa. 'lual et /" 'ftU ;nteruJe entre g�
4j6li;; �,eefs !£� 4� fju,,�r.' f���i'!�!..

• I

�� Qu<l

/



96 ,E iuntnto IJtûnto;
8. Cl.!!atro,o mas magnitudes fon pro .. '

porcionates.ese ts,14primerA 6, titne um Itflgllna4 3 :14 mi[m4 proporcùn 'l'lit 14 terter« �> ctln

IM/,urt" 4: 1Uándo t" t(J'�jo/",itipti(t1 (fualer
']uio ííyáfl) I 2 ,6(0 rUA/eHuier oftol)dd4p;.... •

mtray tfrccra,6 8:Jõde lIt mJm'tfartc maJores,
".;trmcs)� il, ualer con l�s e'1"imult�FIi(fs( 'lua/cf.
1,�icr 'l"e (ran) 9) Il; (o 'lualeflltÙ' ofrol )dc láfe
gundai'luarraI3,4: tl v/!lHmel'llfl'; [2"cm9;
cemv e] otra con e] otr»; (6, con I 1..Dr malJerA q14 t
fi (2) multipt;ce dd4pr;mtr46júma�r� 9,mul
tiplice de ia fegumla I: 16, t'luimultifliee de IA
tercer« 8,(" rut es�;;' multiplice.de 8 ,la rtrttrl4,
qunto Il/oes á(6)i4 prim erd) es ffli1Jqr 'lue u� .'

t']uimf1lriplice de la '7U4rt" 4; ti que l1.,'luets t2
multiplice de ,4/4 'l'Mrt4, 'luánro 9/0 es Je 3, t.
ftgund,,:y fimenbr menor: Î/{,,"l,fi igual. Port/,ft
pr(op/Jrci�" es mutual14bitud en cAntidád de dOl
magnituJes� o fu miJmll is» •.!ddà o Jejig",,'datl.
fundamentI p"''faqlle fe I'ueJa» "Gp4rar entr«fi (I.

m' j I{ualef o Jejigunla.Luego lArA if 1uaerfJ mag.,nitl+7ks fedn prOflJreion",Ie.r, o 'lUt el 'lin pAr teng4
entre ft tA miJma proporcim 'l'ir ft otro; tl,ntcefla.
rjo 1/á vn",o t4 trimere, w4gnituá Jel,vn p4r; [tiC
mlfyor, menor » igual eó ta otraflgu»à4;àe 14mi.F
ma [uerte rue lson« ael otro !ar,o 14 tercera m"g,
nitud; es mtfYor, menir, o igl{àl ci) 14 otr., o 9uar'A
�agn;,!'.à� [:ut!.o �",!!b;��!� '!!Çt�arip 1 JH4 elu��7Jl.H�:



, Elmttntó qu;n'Q� 97
inllitiplius obJeruan entre fi la mirma ClrrtJpomlê
ciA. Pues Ils eqlt;multiptms Je dOf magnituJu.
J'ln l.u .mifm.u mAÓ nitudes tomttdltf igual numer»

Jevp.es. bego IAmi[mA proporcian rue 'fllatr.
�AntiJltdes tiene» entre ft, ti enen JH4 e'fuímulti.•

plices.r "un'fue en la e"plica,ùm deffa dejinicíõ,
(} theorema vniuerfttly lema) 'life de exemplo de .

magnitudes de la p,'op()rcion di[mt4 ; IIJ mif
mo ft mtiende de la cmrinU4: por1ue 4UlltjIU [_
'lrminos realméte 1JfJ pafan de trel,fan quarrlJ vir ...

tlMlmente; pues el fegundofe toma .los 'l.Iez..er, y.
firue Je lA JegunJa y tercera magnitudo .

:- 9. eam10 el equimultiplice de LA primerA m"g�
• nirud, exml, el de lajégunJ", J el Jeld. tercer",

111 ex&tdt ti Jt IA '1 uart"; la primer" tiene má

yor proporcion con la fog,.»,}II) <Jue la/trm.,.,
cm la quartil.

IO. Magnitudes homologas.jë» AnteuJë�
les cõ AnteceJëtes" cMJe'luentes cen Con{t'luet'ù.

I r· Proporcion alterna,o permutada) e�
Íf uamlo el anteûàente fe comparll CDn elanttteàë ..

te;y el cm[eljllentt con el ctmfo'lutnrê. Como fi 9
titne cm 3, la frq"rc;m 'lue 6 cm &: fi ;nftere�
lut,golClternando,o permutand/); 9 titne con 6,1.
fue 3 em J. Ene "",l, de 4rgumentar necefsit.
dt mltgnttuatJ toJ4s Je la miJm4 effecit. Porf/u"
ilunf/ue I.- primera mlf.gnit"tl tenga c� la ftgHnJ,,_
�mf ����A �!� ���lf.j �� mi[mGaprop,rûon lJlle la ttl',

. m14

I



98 Elemtnto fJumtD;
I

(era con Id '!uarta. vn«foperjiûe c,n ,er,,: nDft:,;.:
fiere, lutf,o la primera, 'lue es line., titne cen ["
U·rC'trd qHNs [uperficie)a proporû,n 'luel,,!rgü
Ja) tjue es linea) "" t".'lHArta, s« rs (u!erjùi_z. .

I�. Proporcio p. 1 nuerfa, o conuerfa ; e

quand? el (Mjë(Jll'ent� CmzQanftceJente, fe U11I"
'

par" con elantecedër� como ,m[è,'ltnte.. si 9 t;e�
ne con 3, lafroporcÙJn 'lue 6 -tm�: iuegl1 conuer•

. tiendo, .3 tsen« con!), [",!ue � con 6.
13, Compoficion de proporcion , li

'luando-tl (ompuef1o J.et antecedentey confè'luentt,
fo comPártS cen el confe'luente. st9 tiene (,n � ,t"
pro,porc;on que � cm 2: lHegomhp,n;ená"u tit

.

nt (on 3 ,la 'I"C 8 con 2. L

I i. Diui fion de proportion, effJlMnJ,
el exee]?o que elantucdenre b,u.e al confè'luente,fo
£0111!4ra cONel conft'luente. Si 9 fiene 'lin 3, /tt pr'
Imim 'lue.6 cori 2: L"egoáiu;á�ntlll. ti tieNe ,jj
.3, IA'lue .If·COIl�.

15. Conuerfîon dé proporcion.er 1u:JfI
,lantecedwte fe comp"ra CM el exc-!{Ji 'lue b4�e al
fOn[e1uente.si 9 túne um 3 ,t" !"pareio» !Jue 6 c;
z: 'Lue�o por Cinuerfion d( prop,rcim, 9·tie.ne COli

6, ld'l'lt 6 con + .

i o, Igualdd cl de proporcion , r.Jf!UAnJ#
l'Yl/pz1eftltr tre s)o mil! md{.nÍntd,tf ,;} IItrltl tdlJt"l$:á�
tal Ferte -ppoporcion"l-es :9ue dosJ d"J tengltn (tem ..

1re l« mif'inlnmI10TcÎm/i: ;nji�re� lUU'/J tlor i,r;U4l .... _
- J'_ I I r. Q c

il"



"Elemento qu/ntl1: '9 g'
ilAI Je prifhcim,lA !�jmtr" dd un ternfJ,tiem d"
fi vltima,la propm;m lJue la primera dû otr,,'o".
fuvteím4.

1;1' J gualdad de proporció ordenada.eé'
o

'�uanJfJ proputftas tres» '(JAS mll,�1'iítlláef)! �)6,3;:
J otral tdnt.tr, �,4,l: aI' tal[utile pr'porclOnalu.,
tj Ile iti frjmera del primer terno,rengd. cm fu [logü ..

,

J.d.) 1:2. COf) 6, tit. praporcton 1U� la primerttdetfi"
g.undo 'ternoJcon fufigumlit, Seon 4: y tá JeglfliáIC
J-ci primer terno

..
,(tm fi� tercers; 6 con 3, tA prop�r _'

cien rut la fogllnda J,ci[eg1f11ll6 terno eDI'J fu ttrce�
"A ,4 con %,: tJe Î1'Jfiere,lul'gopor iguaidaá Je pro
porrim ordt'n"J,fJA primer" ton ld.vltimAaei pri.

o ... mer terno, 12 (on 3 ;tiene tA proplrcÎon ,/ue /A l'ri..
"'€I'A del fogundo ttrn,:crmJrl vitimA. 8 (OIl 2.

J8. IguaJdad de proporciô perturbâda.ee
'tjuãJo propueR6s tres, omAS TllIt[,nit14deJ, I %"g'4;J';
.trAs tantAs, 12, 1),4; prop6rcíonales JeforJinttJA':
tntnt�) dt tllijilerte, tjllC ltt primerA mttgnitllá Jee
!,;mer urn.,tenga (on fuJegunJA, 12 (On 8JlA pr(J�
torrion '1111 IA JrgNndA 1»Agnitud <leI Jeglmáo ter«

no; COJ'Jfu tercerA. 6 (On 4;) Itt [tgUnaA mAgnitul
Jeiprimer tern./tiene (on fil tercer", 8 (m 4, lA í
he primml mlfgnitud del fit"nilo tern" (I1'/. fi fe�
gunaA dtl mi[m' terno) I 2) cen 6: 7ft infier"
lue!,', pOr'iguAld4J Je pro!tJrciõ aefmltndJA,ltt pri ...

merll mttgn;tuJ. Jttprimer term, tiene cë fit 'lIlti",,,,
!_l (lJI -4,. !A froportionl, -1ue IA ,rim'fA k!

9�. flgu'!.�

L



100 Elemenlo �U;flilJ.
[egundo, (on fil vltim .. , I & con i.

Haûa aqui las def niciones ordin arias der
te elernènto, Pero afiadire dos palabras d�
las varias eípecies de proporciô, por fer di ..

uerrirniêto.que en Iugat proprio.darâ mu
cha luz a la materia entre manos. y allana
râ el hortor del incendite I enguaje en quefe fuele proponer,

Qliã�o Iaproporcion de dos magnitu ..

des.es tal,q fe puede explicar en numeros;
corno fi es dupla.rripla, ëcc. qual es la queintercede entre magnitudes cornrnenfura
bles, o que tienen alguns aliqùora comíi,
o Iarnifma comun medida: fe llama pr'p'i'-

"

cion racion .. l. Y imtc;mal, quando no:qual es
la que Intercede emre el diametro y el la
do del 'quadrado; pues ,el diametro no ex•

cede el lade por parte alguna aliquota, fe
gunda. tercera.quarra, 'o atra alguns q les
puede medir a entrambosiquiero dezir, qrepetida, o rnulriplicada algunas vezes de ...

rerrninadas.íe ajufle con el vno, y el otro ':
o que fe pueda expnmir en numerus.

, La proporcion que fe halla entre magnitu des iguales, Ie llama l'ropmim Je igUAl..'Jaá:y dtj1guaLdifd, la que entre deûguales. tquando Ia magnifud mayorfe compara co
Ja mener ,Je l1:a)'r d'fi CTIIlIláaa: ae mlfJor,quã,;_,.:.

do



Eltmtnlo guinto. '01
'do la menor fe compara con Ia mayor.

La proporcion racional de mdy�r defigu"l·
4I1te.l,fe diuide en rn'tltiplicc,fuperp4rticulAYI [1+-

• ferp"rdente, """ltiplil,juperptlrtùu[dr, multtpli.-
• te[uperl14rcjente. La de mener á"ftgu(tlà�d,en fol7
"'ultif'ic�, [ltb/ifptrf4rtÎ,uli1r, [ub(ùperf.rc;én.

te, [ubmultiplictfoperpiCrt;elllt$r dù�mult;pl;(�.
ruperplf,rc;enr�.} '.'

PrtJftmionmultiplice,es lahabitud en can
tid.rd de lá mayó¥ magrucud con Ia rnenor,
quando la mayor conriene Ia mener al ..

gunas vezes preciía y jult;t mente; como �,

3, o 4 vezes &c•. & fegu n las vezes que la
...

contlene.fe llama àupI4)trjl'I4.9u4árupI4,&c�
Prlpllr'i'"[upt""t;çul"r, es quando Ia ma.

yor contiene la 'rnenor vna [ola vez;y mas

alguna fu parte aliquota de Ia co ntenida',
como.mirad , rercera , qUí\rta parte, &c.
<l!!ando vna vez y vna mirad.fe llama rra ..

l'DrCjm fiPlu;,,' ttr"; fo[ruÙel,ù', fi vna vez) y
vna tercera parte: fi vna vez,y vna qrrarra
flfTui9H4rt�,&ç,

-

'

Pr'l'0rûm [ul'trl'"rde.nttjes quando ta ma

yor cótiene la mener vna Iola vez;y mas al

gu nas fus partes .aliquorãs ; pero tales, que
todas iunrás no componen alguna fu ali
quota.Tal es la proporcion que 8 tiene cori

f5pLJes le conriene vn_a v,ez�y tres vnidades
O; fus



"-loi Eltmmtfi f{"intt1:'
l

rus aliquotas de r, pero que juntas no h�zê
alguns aliquoca de ;.Si la mavor contiene
Ja mener vna vez.y mas dosfus aliquoras ...

que no hazen vna rtt ahquota, fe llama fo
rerbipltr'iente:Î1 tres·foptJ'trip�rciellte, &c. Y li
Ids dos pArtes fobrea îiadidas [ó dos tercias,
fe llarna fl�pe7lbiplCr6ient'e tercias; fi quj,mas,jiç":
l1e7'biparcirnte 'luintA! ,&c.Si cinco terCia6,.fi�.
ftr't,.jn.tl(p ... rcùntl!t�rci"H ti 16 vndeclmrls)(u"
fmlUH'f,4rúente vnJe(;im�s., '&c;Pero en e'lla
eípecie n puede.euer fuperparcienre fe
gundas .Por qne fi Ia mayor côtiene la me
llb:r'Vlll vez,y dos fus partes fe�l1nd3s, Ia •

contiénedos vezes.y es; multiplice; dupla.Siv.fIll vez, y vna fegunda.es Cuperpartku...

lar; fefqníalrera.Turnpoce puede aner fu ..

pe-biparcien re quarras, fexus,oÜauas, de
cimas &c: Porque dos quarras, haaen vn�
mirad.dos.fexeas.vna tercera.êcc.Y arsi Ias
tales proporciones fQri fiépre Iuperparti-culares. '

.,-, �

PrtlPQrcim multi,[;-ufol'trp4rçj(<<I'4r, es ql1an
fipla mayo\< magn i taa connene La menos
al gun<t5: vezes, coma dos, tres, qlJatro,&c.
y rms alguna fu parte aliquota.Tal propor
cion rien e 9 con 4: pues Ia coruiene dos "e:
zes.y mas vna fu quarra parte;y fe llam.l,J,.
,tAfoftrl!'��!���t Jfft!j1��jt!� X fegun las, ve�

��



Efemënto t}ui"rrt: 'so j
zes que Ia mayor c&iene Ia mener, tieneel

apellido Jt dUp!II, tr;pl�,111Iûrupld fùper'pdrtt�'
c,ddr;&c.Y fi la aliquora que fobrea nade es'

rmrad, tercera, quarta pane, &c de Ia me.

o nor; fe dize dupld, tripla, rUlfárupt4) (J'G.fo[-
1uittr&Ï.t. fe.ft uiruMta, (7t.

Multtp/he fopnpttrc;tnte, es quando Ia tRa ..

yor conriene Ia ruenor algun as vezes, co

mo dos, tres, &c;y algunas fus aliquoras,
que no hazen vna {il aliquora, Tdl propor
cion ciene I I con 3 Si la côtiene d'ead Iuer

te do'S vezes, es mutr!plict àupltt fuperpltcím
It: fi tres, multiplicI' trifla foprpe:rciête" (70.

o • 'Y fegun el numero de Jas aliquoras que Io
breaãade, fe dize multiplitt dllpllf, tripl4.,O'f'•

. !upcrdUp"rtitntt,!up,,'tri,4rc;;te,O'c. y final

mente fegun la calidad,o denominaciõ de
Jas fobreaiiadídas,multipl:u Jllfl..,trí!la�cr('.
fupl'rbip4T'C;entt ,fopertripaT',;ente ; C/c. primtras,
terctrtU, ruint..!, vnaeCimd! ,C/r.

Todo lo qee acabo de aduerrir de las cin

co efpecies-de Ia proporciô Je-m.JjfJr defigu4l
J�d,fe enriêda Je 14 de mUJor áefgl/4UAá, ana

diendo Ia partícula fub. Pues corno Ia pro
porcien de JO cô I,es'-Jw�pl4;la de I CÓ JO-,

es fobdtcuplA. Camo Ia de J J CÓ.J, es tripta!iI
,er�;pá�cien:t terciAI; la da 3 cê Il j es fobtripltt.
fof�rb.,pa!��������r£i"SI en. _'

G4 �fia�



J04 1!lem,"'oqulnto:
Ellas fon Jas diuiíiones .. y eípecies pór5i�

I

bles en la proporcion racional de mayor y
memor igualdad. Parque Ia magnirnd ma
yor.forçofamêre côtiene ta menor algunas
vezes precifas, y (iene co ella Id pro7'",iõ mut
tiplice; o vna vez, y mas vna fu aliquota, y
es forrrpltrtÎctl!;tr; o vna vez, y mas algunasfas aliquoras que no hazen vna aliquora, y
es jitl'ffpiCrCùnte. O mas que vna vez, y vna
fu aliquora.y es mult;l'l;ce [u,f1:l'ttrtÎcul;tr:o fi
nalmêre mas que vna vez, yalgunas fus a';
Iiquoras que no componen vna aliquota , y
esmultipliceI"Perp4rciente. Y'de tas mifma
fuerce Iolamenre, puede fer vna magnitud •

conrenids en orra,

Efl:as efpecies de proporciono por razon
dela s varias materias en que fe exerciran,
conlliruyen Ias tres principalesefpecies de
propnrcionalrdad , o analogia i que fon Ia
Gtlmetri'd,la"irithmeti.d, y Ia Hermonicll)o mu
fica .

.A""lo�;4 ° prolmç;on4liJdd Gt�metric4 , es
quando tres o mas numeros o magnitudes,tienen Ia mifrna proporcion, como quedaaduertido en Ia definicion S. «, Como en�
tre 2,6) [8,&c.PuC$ cadavna deltas magni ..

tudes o numeros, riene Ia mifma proporciõ
con.fu immediato •.Y.es continua, o difcre�

�a,
-,



Elemento'1uintfJ. 10)
ta, eomo aduerti a. 6, �. Ena analogia et

Ia que propriamente fe dize, p'opDr,;mali
,J ..a: y la arithrnetica y hermonica, medie

dad.
pr01'Drt;o,,4IiJdd dr;t/mut;td,es quando tres

•

o mas numeros procedeu con Ia rnifma di

fèrencia.como 4,7,10, &c.delos quales ca

da vno excede fu precedenre por J'Y es ,õ..

tinu", quando cada v no afsi excede fu prece
denee fin di rcontinuar la progrefs ion, CO"

mo en el exemplo pueflo ; y difcrtt", quãdo
fu progrefsio n admire interrupcion, y Io

Ios dos y dos la conferuan, y no ca da vno

, • confuprecedenreirnrnediaco;quaIesfon,
.8, II: I;; 18· 19, 22.&C.

Pr�pot'tmdlidd!1. hmnmictC, es quando tres

numeros eflan defpuellos de tal fuerre.que
el maximo tiene con el minímo,la propor.
cion que Ia cll fferencia de los dos mayores,
con la différencia de los menores. De mo

do que ni tienen la mifma différencia, co

mo en Ia proporcionalidad arirhrnerica, ni

Ia mifma proporcion.como en Ia Georne
trica. Tales fan, 3, 4,6.Porq el maximo 6,
ríene con el minimo 3. la proporciô dupla:
que es la proporcion q Ia differenda de los

d?s mayores, 6 y 4,; que es 1., ciene con Ia

pi1i'erencia de los dos menores 4,y 3.que es
- .

,.Lo



'10(; 1J/UrlMJto lJu;nftÎ� I''I .to mifmo re v en los numeros 4i, ri; 7;
Llamafe bmnDni'4,porque funda las confo
nâcias rnufica s.Corno fe vee en el primer
exernplo.s, 4, �. Pues 6 tiene con 4, la T'r,.. Ii
"orcion fifiu'ja/IIIII, en queconfille Ia ,qnfon:i-.
�;;$ di,cpenu, ' ruinell:" riene con �,Ia prDpor ..

elon fefruiter,&j.c, en que confine la l.nfonancÎiC
Jjttteffmm"'luart4; y6 tienecon J,la p'Up0,. ...
lion JUlia, en que Ia "nFnan&ia di,,?fonJ-' oS"..

�") coníifle,

P R O P O S I C ION E S�

Propor. y Theor, 1. y 12.

t·S 11ud1e!'luierw",t'- 6__'AB--1.f.

nitl/dts,.A, e,fin 4-cn-2.'Juimultipliur Je ,tras
.EF�

tltn!"s. B. D; cadd'jutll 10 ;S J
igu.. lment« Jefu arref-

�.

pt/mÛente, .,/C de '8, Cimo C Je-D: To«dS iunt�s,.A

C, ti E,fon t/tn mHltiplias de todilsJuntd.r, de B.f!i
"F,ctlmo tad", 'lIn4en pilrt�ut4r de fu corrtfpmd,e-
t'� ','mo .A Je 8, s com» Càe D. '

.

l�. si 'fIlA/eftuier m4gnitl.JI1 [on /,r(J1Mci�
nAles .A llll' E (tim' C Clin D: t�doJ[IIS anturJi,. .

"

d r: �

tes funeos,.AC;o e, tiemn (tin to os los crJnJcql'e_.-
tlsJ·unt'l. 8D � F· III f'0f��Ç��/� 1!� :��4 !'.JJtcd�

- --,,-�- -' - ,

tf

• •



ElèmtntD 'Ju;nté Íói.
ft,"4 ;'ricu!4" (on [r� ,-;{e9utnte !Jttrf;cultfr; la 'tue
.A ton B; o IA 'lue C tm D.

J. Porque los todos rra pue-den fer rna-

yores O menores que todas fus' partes juri-
• tasLuego el rodo E,no puede cnnrener el

rodo E, mas o menos-vezes, q AC, las par
tes todas de E,contiene BD, todas tas pàr..

res de F.
12. Y parla mifma razon, no pnede E,

C:�ly.lS partes todas fan AC, rener con F #

cuyas partes todas fan BD, otra propor
cion que la que A ��parada, ciene con B fe

• paradá: o que Ia que C reparada t iene con
D feparada. Pues fi puede, los todos pue
den fer de atra fuerte mayores, iguales, o

menores que fus panes juntas.
.

. . ..

Propor. 'I ThCQr. a. y 14�
.

'.



t08
" , td c�1'utf
tIC d.e, c. F, t. I

ttrur"y {ext., _

J, I. 1,,,,rIA,
D,

z4 Tfi tA 1'r;",e,�, :,c,t;,,,, ",.IA frgüJIC, 2';I ..p"!,re;,,, 'lue til teru'''1 C, ,õ tA qut1rttl,D:y I ..tjuintA, E. WI lIC flguná", B; IA ,,,e 1" fxrs; F ,caJJ'IUl.rtil,D: a.t« "'''p",ff" J1,;A;,E,ttl primer".J'1u;nt4,tiene em t" fl�unJ", B;ltl pr.p",i,n s;H).u""pu,n" Je ,F,fi; 14 tir",,,} flxt", C'n I.
fHII,t"� D. .

.

1. Porque li B.D, Ia regunda y quina fe
•o��ienen iguales vezes ·cn Ia fus parti.�.l.re� equimultiplices:en A,C;y rarnbienen E,F: fecontienel1 Ias mumas rguale,'few.zes en G, H, mulriplices cepuelloli delloscomo �e fu! parte, rodas. : o,' r

.

14· Y por la mifma razon, fi Bes tal parte de A, y de E; qu.d parte D esde C, y. deF: B es ui parte del todo G ego) pueûe deA y. de E como de fus partes tedas , qu .11
parte D es del todo H, compp�no do C,y de F) como de Cll's partes todas, .

BI,m""D fui",,,: ...

1 'S .G li'" l'O'",
9' E'F-'6
G-A.c-4·

3--:BD-2.

Propof, y 'Th�or. �:,

. �
. '.

Sl�" 1.��'!!!.�� �g���d2a1a�� ,.,'!_m'!ltiZje.
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Elemtnto quint�; 109
:tlt 14 (eg#hJa, .8; 1-2 8'
como lMtrcerll,C,

•

J'.,
'F..F' '1

á�14 iilarftt D;y
" 'Ac-4

fe tom.�, E,F e111;- 3-BD_'le

•
multil'lites de ,.A,

'C,i" primeril) tercera: E, el multiplice Je la pri';;
mera, .A,fsWn mult;flicedelafegunJá,B;c",
t}JIJ/F ,el Inultiplice de 14 tercerd.c,áe /d qUdrt4,D.

Porque tornar equirnul tiplices de A, C.

'primera y rerzera.no es otra cofa � las miC

mas primera y rercera.A, C, cada v na de

Ilas, mas vezes en igual numero. Luego ii

n.o, fe contienen igual numero de vezes

'Cn A, C; fe contienè igual numero de ve

zes, en E,F)[U5 equimulriplices de A)C�pr.
·1. "S.

Propor. y Theor. 4. y 6�

4· S 1 lit pri- to l:$, ICi li
TO

• mer4�.ag.9 E 'f'-----.G
nitud, .A. tlene 6 ----.A C---4--
conla[egüJ4:B; �:B .D�2. 1

la proporcion 'f'lt
la r�rcer14,. c: em llC ,/Ha;tll, D: 1! , F, �l'A41ePl"iet
e11Hmff, :!plrctr J,t, A, C, la primeray terur4;tíe..

ne» 14 mifma con G, H, 'l'lalef'luíere1uimultipli..
fell de lB ,I?,14jèg,!:n��) 1!�'(�'

. -

.

6.íJ..
l
(



----

nO
6. y sido;

;"agniruJe.r ,

G,H,fon tljui
"w/tip/im de
otrds dor, 8,D:
y [� ablat",!, E, F, e'l uimulttpliw dt 1M . m; [mMB,D·l.u rtli'lu.tS • .A,C, fin equimlflttplices de 1M
miymu, E,D: o [H-' igll,deJ.

4- Porque en razon de proporcion ,o de
mayor, menor,yigual:lo mifmo e s com

parar las magnttudes feparadas, B,D,con
[asfeparadas, A,C;como es cõparar G. H;
o B,D,igual me me mulriplicadas.con E, F;
o A,C, igualmente mulriplicadas, J. 8.�. •

Luego fi A. C,tienen la rnifms proporcion
con B, D; E,F. fus equimultiplices.tendrâIa mifma con G,H, los equirnultiplices de.
B,D.Quiero dezír.que E tendra co n G, la
proporcio n que F con H: no que E tendra
con G, Ia que A con B_; oqueFconH, bq
C con OJ o al reues,

k 6. Porquefi B, D, Ie conrienê igualmé
te en G,H; yfe côrienê igualmête en E,F,
las 'partes ablatas de G .Hife cótédrá igual
rnêre en las reliquas partes- A, C. porq Ias
panes todas igualâ a los todos.Luego A,C, .

!;lS reliquas quedaran equimultiplices, de,
a.n,n las quedaren mayore5;ofusiguales�. .

c�,,�

B./emmto qUInto;
{:5

fG}{1 TO�; I

.9 E 'F-G ,.

6 ___"A C -4-
.

3�.B D-'2. I



.

Elemmto qtlinto� -J J I

:Corr:Del flJIArto t�o..rem4Jè [uûe i'lforir 'a ((r�

ittfA Je Iii p"porcionconNerfo. Pero n» nuefira de

prueud, por Jer en fi tuùlentl!simtt.p uesJi .A es ttlfl

t» mAyor lfI(;e B, 1/it!nro C es mttyur rueD:'-jIIit d,..
Jardfot' B tant» mener 'lut A , c/uttnto D es mener 1.

.

�?1 en d'lo cIfJJif1e/"pr�]'mion'.Qnuerfo. ,

Pcopof.y'Iheor.. ).y Ig.

�'S Ivn4mttgnitttd., E, -!
"'.

l'l' d ...
O

E ::f
<,

es tttn mil tIp tee e :F�

()trlf�F;9uãro l,-( Itb1tttil,.A, 6-AB� �

Je Zc4 liMArA, Bj l" reli'1u, .
4 -ç.D-� �

c, .e,( t4n'1'lluttiplice de 14 ;

re['rult) D, 'lu�nto I" tPJ",E,tle 14 tfJd",F.
19. lfi./.ctoJ4. 'l,tiene �on lltt,dil, F,til """p,,.

ûm 1ue Itt "blatd,./t, (onid ablatif, B: ta ,.elt<J1t4
C, titne 'tm IA l-lliIUd, D, Itt 'III' /" toail, E, lM ttl

IlJtÚF.
s· Porq li laroda E,es el duplo de 1.1 [O.

da F; Y ia ablata A, elduplo de Ia ablata B:

y Ia reliqua C, no queda el duplo deb reli
qua D: todas Ias par·tes de:F,� Con B,D; na,

fe conrendran en Ias partes todas de E,que
fan A, C: como el todo F, en el rodo E.

[9 Y flendo A� la ablata de E,tanto ma ..

yor que B, Ia ablata de FJ quanto el todo E.'
'Cs mayor que el todo Fi o al reues, Si Ia re-

, - - ...... -

li'lll�

., ..



66

1 I 1
AEC

I I :z. Elumnto quinto;
liqua C, no queda canto mayor.que la reli•.

qua D; qu amo Ia coda E, es mayor que Ia '

toda F:o al reues: todas las parres de E, {on
mayores o me nores que todas las de F; de
otra fuerre que la cada E, es mayor o me-
nor que Ia coda F. .

7 LAsmagnituaes:guAlu) A.B.,
tùne» tA. mi[mA prf/PD";'" c �

14 m�'[mlt) C:y [It rniJinA. C, tlen« 14
mirma propfmim con las magnítú.
der ígu<tles, A. B.

9. LIU mit�;tuJe.f ,:,.l, B I file
t;tnm 14 mi[m4 p,.p,rc;m ,eGn liI mirmA) c, Jon
i,f,ualtt;y lill m.cgnituJ.es ,Á ,H,cm 9ue/'HniJmII,
C, ti.tne L" mi!m .. propmion,fon iguales.

7.9. Entrambos rheorernss conflari eul..
denrernenre de Ia milrna definiciõ de pro
porcien, que no es ocra cora g habitud en
cantidad de doso mas rnagnitudes , fegun
que fan rnavores.iguales,c menores.la vna

'lúe la otra. d. ; .,.

Propor. y Theor.z.y 9�

Propof y. Theo��8.y IO,



E/munto tju;nto�
S'.A La may'r àe dos magnitu-, de$,.Á)B,tirnemtlJor pr�
I"cion, toniamlyná, C ,que iam'.
nor, 13, Tl« mifma,C, ,t;ene rllaJor
prop,rcùncon la menor) B ,''lIlt COIJ

"J" m.tyor,.,A.
10• .ft,lamagnituá �p4e tiene mtlJ'"prQP�;'·

'cimcmlami[má,C,e,mayor,1ue,B lait'" tlene
men-or "en Ü miJnllt, c. ru magnitudJ c, ce» '1 U�
,ot,4�.A. tiene mayor proporcion ; li menor que, JJ
la etm rtu tiene me nor IropereiolJ. '

;
:8 IO. Enrrambosrheoremas confl.mcla

ramenee de Ia definicion de mayor proporcion,queesm<lyor habirud en canridad.de
vna magnitud cô otra, fegú que la excede
mas.fi es fu mayor; o Ie allega rnas aetla, fi
es fu mener J.8.) 9· 5.1o<lual enrendido.lossheoremas no rienen drfficnlrad alguna,

Propor. y Theor, JI ..

II�

{,4 '

I I f
ABé

,
.



Propof. y Theor. 13�

1'14 Elemento fjuinto.
porcion, que B 12 8'"

i

flene con D, es � .E.'F' ..

Ia rmfm a que Ia �-Ac ....-4
que E tient: con 3-BD,-f14
F: !J proporciô
que A riene con C, es Ia mifma que Ia que
B tiene con D.Es axioma.

'S liar=; (�f_-----E.F I �

r'" mttgnz-
" b-AC�4 i5

d f
. 3 ..--t�'.D'_'?..t» ,.,..,tline .IJ

con la ({gun-
Ji,,) c; [d mt[md prop�rc;cn, (JIU l� UretrA J C, "n
Ù 'lUllftd) D;y 14 tercera C, titne l/Jn /'" ,/u4rt4 ••

D m ')or pn porcion) 'fue /a 'fuint4, E. con 14 fox
(4) F: lá 'lHe /tt fmmr4, .A, time cm 14jéglfnJ4,
B, esmd)'Or,fjuelaquela'luintil, E, tiene cen t"

flxt.tt, F.
•

Eíle theorema cófia del v ndcci mo. Pues
fi Ias proporciones que fon las mifrnas con

orra.Io íon entre li: las que fon las mifmas
entre ïi.fon las rnifrnas con orra tercera; y
del ruirmo modo diuerfas della-de fuerce,q
fi la vna es rnayor.menor,o iguJl con Ia rer

cera.) Ia erra ran�.blen. lo es.

Propof



Elemento �IÛtJt'. r I So

Propoí.y The.or�r4' y Ir·

Ii'SI �apr_imt.rA'!'ttg (f AE-4-
•

mtud, .A.tun.e 6-cn'_""3Cm Id fog1JrJàd. , ./J,tA
mUma proforcien,1ue la teretr.á, C, con id. f11d.f'tll.,
li: y la pr;mtrA, A ,-e r major rue lat"rc.era. C; [II
Fgulldá, B.es mltyor 'lue lit quartA,D;) tlllflr;r,ft
.menor; ';j',ual, fi igRÛ.

.

I�J' ItU partes lB ,D, tiene» entre (i 14,rrolo";0,,
11ft fM t�dos e'l",imultiplict-i� A,e.

14, Porquefi Atiene con B.ta mifma
epro,porcio.n de defigualdad q:ue'C, con D�
B es cal parte de A, qual D de C; ° al reues ..

A tal parte de B,qual C de D. G.!!.e no pue"de fer.corno es nororio.Ii.A Bendo mayorz
o menor que C., il no fea mayor, omenor
que D. Y ti Ia proporciori es de igualdad,esfuerça que A feaígual con B, y,C con D:y
por el mifrno cafo que ti, A es mayor, me
nor.o igual con e,B lofea cô D.

15 Porque ïí

A C, fon equrmulnplicesde
;B, D;eílas fe conrienen iguales vezes, cada
.�ual en fu correfpondienre. Luego B fe.r'â
ttl parte de A, qual D de C: y tendra COli
D, Ia proporcion qL\e A con C� Pues fi las
10��s � y C�íe f9£lleluen en todas (us par..:

H1. 11Çj
- .. .) -



l � G It>- lÕ
,

5> EF-----' 6
G_'Ac-4·

3�"BDI-12.

II 6 E!!meP1to ljui,do.
tes fernejanres a B y cr A.'e"'_�Dr rodas las del; v-

b-CD-311<1 A; tendr.in co las
todas de Ia atra C, lá mífma proporciê, que
cada (3) parte Ïeparada de A,eó cada tal pat·
te feparada de c. pr·4 5.

Propof y Theor. I Ô.

S I 1Utt�rD
.m,,!,nitu

tlts,[on r
por'tigna/I's,
.A con C; Co

m?' B 'C"� D:tttm1,';en alrernttndoJon prllporc;od.'
les,.A. ton Bvtoma Cun D.

'En caro que todas quatro [oh de la mir
rna efpecie. Porque íiendo E ,F, eq ui muln;
pliees de A, Ciprirnera y fegunda, y G,H,
equmultiplices de B, D, tercera y quarra. E
ne ne cê F, là proporcion que A con C, 'I
G con Il, Ia que B con D, I": I;. ). Luego
E rieneconF,LagGconH,pr.l:1'5' tue- ,

gq li E es iguaI, mayor, o menor que G; . F,
es igual, m avor, o menor que H, 'P'" 14 t•.

Pero E es tan multiplice de A,C]uãlO F de
C;.yGri.eB,ql1anco HdeD,byp.Luego A'
riene cê B,la propôrcion cl C con D,d.S.;,

Pro ..



17'S,litS mdgnit!4Jes comptfefl,tf
• [on profordon�les;1D_('óCD:
"mo RF con et: t'ãbl(1l dlu;!as Jon
pr0l'Qrcior.ales;.AC'c'Q CD, (omg.At

ce» EF.
18.si l.udiujrar [on prllporci·/1.4-

les, AC COlI CD, (omo ss con EF:

(ompllefltes Jon tambicn propo,çio.
naler;.AlJ COJ C?,çOmo BFçQfl

E F.
•

17. Porque fi A D tiene Con CD, Ia rro:
poreion que BF co EF; CD I!S tal parte de
AD,quaIEF,deBF.LuegoCD rie ne con

AC,laproporcionque EF con BE o AC
con CD ,la que nE,eõ EF. Porque las par
tes no pueden fer tales y femejanres ref
pecto de fus todos.íin "lue fean fernejanres
entre fi.

IS' Y por la rnifma razon .û AC tiene có
C l) fu comparte, la proporcion gue A E,
tie ne con EF; 1\ D tendra Con C Dçla pro ..

porcien que BF tiene con EF.
Corro Luego el modo de argltmentar

I'Qr cOnlferfil1n d( 'frfJporçÍon es clerr«, l'orlfue
fi tA D, ��e�� ��n C I!_) I"Hpr�pQfÇiqn 'fue RF

_' ; WI

Eltmtnlo quin; o. 1 I 7

Propae. y Theor, 17- y IS_



Propor. y Theor, :2.0. 'i 1-7..

t r g Eltmento quíntD: .

tm EF; Jiu�àien([., A C tiene can C D, l:t q Bi (

'tan t:F:y (onuertíentlo, CDCDn AC, Itt 'Iu iF,cOTl
11/!: y comP" niendo, ÂD con AC; l� que ..A F cm

..AE: 'life es 'mu erfim Je pro!oT&Îo1f, J. JS. ,..

so: ST Je tres J (re: '

), 2.. ..

o mas mdgnztll 3F:' T "',zeJ,AB,AG, £'� CD, 6... J , � A_

CH,F:Jofy,J.orrierJi ]\ ('1:; .t;\ <::*0"'"
fipre la mi[ma proporC;on orJenAà4,..A11 CDn'.AG� •

lit epee CD 60n CH; ..AG con e.t« rue CH CGn F:y
por igltaldad de pro/,orc;Ó, Id pr;mer.t AB,es ,mlyot'
'lue Zit tercer« t:jld rtldrftt,CD,ts maJor'!"e Itlflx�
ttC)F; igu.t.lJi is uàl;fi menor, I.meMr.
H. Yjiùtruytres, Im4tm4gnÎtllàù,tloJytlfl
tíenen lá mifma proporcion orJtnáàtt, !flr ig IIAt
.lita de proportion foil !l'opmiontÙes; .AB CI1J

E,umfJCD '"n F.

zn. Porque fi AB es mayer qne E, riene
mayor proporcion cõ AG. que E con AG.
Ir.S'L Pern CD tiene con CH,la 'que AB
con AG; y CH con F. la que AG con E,
by'p. Luego conl1eniendo,F tiene có CH,

,

la que E con AG.Luego CD tienecõ CH,
mayor proporcíon, queF con CH,pr. I J.

,·J..uego



Eltmtnro quin'�. H9
,

-5.tuego C o es mayor 9 F, pr.. I J. ).De.la
rnifma fuerre fe procede, fi Ia primera re

pone igualo mener que eltercero. y de Ia

rniûna, fi Ias magnirudesfueren mas q tres

ytres,•

22. Porque (dada Ia hyp)6 AB es ma yor

que E, CD es mayor que F: fi igual, igual;
rnenor, fi rnenor,pr,2.0, 5.y Io mifmo es de
fus eqmrnulriplices.j-r.j .«. Luego CD tie

ne con F, Ia propore.ô que AB cô E.d.S. 5.

•

%J�Slát •
tre»

y tres =s
nitdu, .A.
B, c.; D, E ,F:du.J à�J tie1J( (t'êpre Itt m;[ma pr�:
p�rcton pertMbdddj II cm li, la rf'1t E con F; 13 (on

Û )la !fu.e D em E: fl.pr;mera,.4, for i<�udlJ,Jf(1 Je
pr�p0r.'tlfJ es m"J"r 'i'U tA terce,'A C, ta 'luart" D,
es mtlyqr 'lut IA flxtd F: Ît,uAl,ft igu"l;ft mener,
meno�

. •

23- Tf! de trt�y tres m"f.nit�de>" {l�J.'Y dllJ tiel'

�in_fùmpl'e la Mifnd pl'cl'0rcion ptrturbad,,: {lnr
ig'lttldad de profl/reion, Jm prO!Orci,lI.ttu. Â cen

C, (orno D CDn F.
'

. 'r. Porquefi Aes mayor ql1e C .. ciene có

H4 13 ma-
.

1'.1.
'A D'

J2.,
-I

E'�B £___.G
4--.... C F""-'+

Propof. y ProbI. 2 r, y 2 3 �



Ï:za
n,mayor
propor
cion que
Ceo n B
,r. S, 5. Pero E riene con F, Ia que A con.B; Y D con E, I a qne B con C, bJ/,.Lueg()conuertiendo, E [Iene con O, la que C có
B:y Fcon E,Ta que Beon A. Lnego E tiene
con D Ia proporcion q C con B; y con F,laque: Acon B. Luego tiene côFç mayorproporei in que con D. pr. q.s.Luego D
es mayor que F,pr. 10.5. Del mifrno modoIe dernonílra fer D menor que F,fi A fe
pané menOfque C; y igual, fi rgual ,

•

�J' �edaprobado(admitid21a hJP·) qD es mayor' que F, fi A es mayor que C;
y que es igualo menot que F, fi A es igualo menõr ii C.pr. :1.,. Pero lo mifmo esde
fus equimultiplices, pr. 3. S. Luego porigluldad de proporcion, A riene con e,la
proporcion quo D con F. á.8. 5.

."',nID lJ"in'fI�
1'2..

IA D'
1�'

" .. t'

�____.. B E__' C;
4�C F......-4-

Propor. y Theor. 2��

S, '1utlfro ",lIgn;tuJer, AE.BG,C,D,{Ô prl1'0m',;nifties: I. mAx:m4,AE ,J 1"�Jinjm4)D)juntll4txctdtn .14s relitu'li ,los Juntis, BGJe.
Si fe toma en AE,AF igualcon C;y en

BG,



Elemento lJuin·t�;
BG,BH igual con D: pues
C tiene có D, la proporció
que AE con EG�hYPjAF te
dra con B H, Ia que A E có
BG. Luego la reliqua FE,

•

rêdra có Ia reliqua HG ,la
que AE, con BG, pr. 19. f.
Pero AE) es mayor � BG,
hypo Luego FE, ferâ mayor g HG. y porq
AF es igual cô C;BH có D,cenflr; AF y O

jiit�s,igualãa CyBHjútas:AF,FE,y D�
o AE y D la maxima y minima, excedeu a

BH, HG,y C; o BG y C, las reliquas•

•

IiI
r"....,

E..-

it (,
�

'8'1 ?tG144.H I
ABeD

Propof. y Theor. 26. y. 27.

'26. S t l« prim:- B h 13)---�4
rd mágnl� i C D---..4 3tud, A,tiene c'QI"

fègundd, B,mtty�rpr:por,ion,tfue 14 tercerd' �. Cl7�
id. qUártá, /): tontlertje nde,ltt. .fèglJndtt,B) I" nene Cit

1.. primerA.) A, mtnrJr quel" quartd., D) con i" ter

cera C.

27. S; lá primerd, A, tlen« cen id ftgundd,.B,
mllyor proporc;m, 'fue lá tercerd .c, con I" 1uart4,
D: permutando, itt. ,rimerd, A , i" riene con /4 ter

cerd,C,mttY6r'fUe Idp'�lmJa)B, cen la ruttrta, D.

�6. Porque li A es el todo de E, mayor
que



I2.-:i B/emmto fulnt(J;
.

que C de D;'8 A .B__"�'�B es parte me-.I' C D....__
nor de A, que ..J 3
DdeC.

27, Y pues D es mayor parte de C, que
13 de A,admirida la hyp.la parte B nopue-'
de exceder Ia parte Dvquanto el rodo A el
todo B.

Propof.y Theor.28.29.Y 30.

28'Sl�" 9. E -p_.____,gp,z- r
"Uril. mtt�-

�u---A :e."'_:_S
";tUd,A.tte. :)-c D---3
tu (on l4 [tgunàd,C. may,r p"por,;m'lut lIt tu';'

�era,P" ce n lit '}Hd.rttf.,D: E, la primera 'J fol,unJ4
Jtlntlll,ltf. trene m�yfJr esn 14 jegundA,C; 1/u F"
III t(rartt y (Plártd iunt,tJ, con III. '!uart4,D.

�9.1 ft,é) ld primtrd,y ff,�únd" juntds, tiene
ffllf:yor prspg,cim con l«flgund.t,c; 'fue, F, la rer
Ur"y 1rtarttf iuntil.! l csn ]« 'IUATtlt, õ: dill; ditndo.
'''/rimtrá, A, titne mdygr prfporc�on cm la fêg;;·
JA. CjfjUt Id tereera,B, 'an l, ,,"drfA.D.

.

jo, rpor CMu,rjolJ, de pr�I'Drci�n, E, h prime.
r"y [tg/mtl" junttU, tient mn'UT prcporcÎPJJ "m /"
,rimer4 ,Âi 'lue ,F,la tercer") 'fI/art" (unr.tf ,(In I"
terterA B •

.

3.8. Porque fi C es menor pane de A,
'" _.

que



Elemént6 tfftintl): 12 3
que D de B:C es mener parte de E,que D

deF.
29, y fi E es todo mayor de C :CJue F de

D: excluída C de E, y D de F; h reliqua A

t queda mayor refpeéro de C, que fi refpe-
,ttodeD. '

3 o, y fi E es rodo mayor de Cique F de
D;C cs me nor parte de E,ql'.c D de F.Lue

go la reliqua A es mayorparre de E, que 1,1

reliqua B de F. Q2e es lo ruifrno que rener
E mener proporcion con A,gue F co B.

'31·S/' de r6 _--_}). p..--- C\

tre» Co
�

,ert! mAg
Y> �,B E___, ,

•.

• 1 A�-C.F"�4
mcuaf" A,

.•

't;-G'H_�-_9
B.C�D,E,
ru.t; pri",erd dt u. primer4J,tient (on fu flg".�
Jtt,B,máJDr p,op�rciõ ij,D,lil primm( dr. {<ft p6r:!re:
rtt!,c�n filftlundA,!:y ,B, /"feguntld de I,ll prime
r.u mll)Or {õ fu ter cera; C, '1 Ile E ,ldfopendI( de t,ft

l�ffrtrAI ce n (ù tercera, 'F.'porigllaldaJ de propar·
Clm.A,/4 primer" de Id! primer.1-I tiene tõ,_[;' ter

erre, C, mA)D' prDporcion 'lHt ,£1)4primera. Je llt.f

,ojlreral ron fil tercera, F.

) 1.. !p�.A� I" l.r�·m��a �� !as primera!., ,itne

, ��� ,



EÎunentD quinto; ,

"'JYO. r IJYa- 16 �
!"'crnn COlt A P----' -"

.F1(t�/mdt1. � "'-·B .E..-.�
B. rile, E, <

4-c .F"�+
Id Ggun- �-GH��
da d lar poftrerM, cen fu terctrÁ., Fi y. B, la fogun�

.

tia dr 1"f primerdl, maJllrrm fu rercrr«, c,'1ue. D.
14 rrimcrade 1M poJirmH con fu (c-,�l'IndA. E: por
's allttd de pi'oporciqn. A, IA primera de/áS pri
"urdi III tient mayor can [u tercera, C , 'lIU) D, Id.
r=» de Lss poftre-rd.sconJu ter(trd, F.

,

3'. Porque (admiridalahyp:) permu
tando, A riene con D, mayor prepor cion
que fi con F.; y mayor B con E, que C con'

F.!,r.�7 .r-Luego A la riene mayor con D,
<.lU;! C con F. Y permutando A con C, ma ..

yor que D con F.pr.27.')'
; 1· A dmirida la hyp: dem os que G té�a

Con C.1a proporcio n que D co n E; y H
COn G.la que E con F:y Ias tres y tres m�g
J1Jtudt:!s, D,E, F; H,G,Cidla ran en Ia mif
ma perturbada proporciono Luego H ten

dra con C, la que D con F,pr. 2;. f. y. por�
Gue O tiene con E,lá proporclOn que G co

C: y B con C Ia tiene mavo r.que D con E,
J..yp. la t iene mayor con C. que G con .C.
Luege B es mayor que G. fro JO. s- Y A ne

ne có 9. mayor proporcion Ci con B,pr 8. S
Pero

I,



'Elemento q uint»: I,)

t>ero Ia tiene con B , mayor que E con F,

�yp. Luego Ia nene mayor con G,qu� E (�
};. y pues.� tiene con G, 1,1 propofClnn q

:E cnn F; A Ia nene con G. mayor que H

CQn G. Luc.:go A es mayor qne H.r J". 5.

Y tiene con C) 1ll.1yor propot'clion éj H c�
, C. pdL '). Pero D (lene con P, ia que H co

C, I))'!, Luego A (iene con C , mayor pro

porclO�que D con F.
"

Propor. y Theor. 33'

SllatodlJ,A, ""7 :£F 3o ue»« 'con [a o .A,
...__.

'd -r�CP�3'to ti, lJ; "J'VOl- r2. u\B� 6
!ro!orC/on 'lue
itt .. ll.tta,C;con
14 abl4t4, D� la relirt'd, Ë, tienHon ldrtl;rm�,F,
ma)'or proforcion, ljuelatlld.a),Á, con la t(Jda, F.

Porque arsi como Ia toda A, es mayor �
la toda B; todas fus partes fan mayores que
tod.1s las de B. Luego fi la ablara C excede
menos a Ia ablata D,'que A a B:la reliqua E
'Ctxcederâ mas a Ia reliqua F,q la toda A a B,

, Propof y Theor. 34.

I J� !'!f J ��er, � m�� �lfgn�t��'�i .À.B) 'C;D6L

I ��



126 Elemento quintfJ.
E)F; A.lapri-
meradelMl'ri. 4�CF"""'-'3

'8" ' B E .-----.3 '

m ei as ,tiene',õ) 2,l------j A D.----<IbD, La primera l,
de itlf p9!QrerM, mayor pr�for,ion; '1T!(. B, llt.f'e�
gl�nt1áJe l,,, primera" (on, fi: la[e/;unda',ül4f
poflrerM,y,B, la-Jtg/lnda de/,H I'rlmert;J � may�r"
pl'oforcÎGJ'J c'ô .e.!4 Jef.l�)lda de l�f fqrlrer�s.'lJle. C,
la tercera de lss f,ímerá,r, con. F, latercertt, dt lat
p�rlreras: lod,1S las prtl1JtyttJ fl:n.t4" All C, fienen
cen todas ItH I'0Ifreras juntas, DEF, ltJilyor profgrcion (r'le e"xcLu;das !_Æ, oLo frimera� deentram
bas) B, C las) eiirUM tIe tas prmtertts J can, E ,F,l41
reliCfluts de u, pofEreras: pera me nor 'lue lit t=. A, ,

la primera Je ias prime"M tune con, D, la primm'
delas p�'prer4s:, menor que fa '1M, C ,Itt (erCera 1.6
til! primer4S titne cm ,F, la tercers te 1,;tI pr.ffrtfl4S.

Porque J, fi A tiene con D 111- yor pro ..

porcien que B eó Erperrnucando, A la rie";
ne con B mayor que D con E. pr. '7. r. y
cornpo niendo, AB (011 BJ mayor que DE
con E, r- 28. ,.y permutando, AB roda có
D E rO,da, m a yc r que la ablata B có la abla ...

ra E. pr. 27.5. Luego Ia reliqua A,la nene có
Ia reliqua Dçrnayor que AB toda con DE,
r );.i.y por la mifma.razon, Ia deB con
E, es maynrqne [ade BC toda, con EF to�
da , Luego 1<). proporcíon de A cen D, es

-

mucho
. I. '



Elemento quinto. } li r

muche mayor que la de BC cô EF. y per�
murando.Ia de A con BC,nuyor que \;! di:
DconEF,pr.1.7.f.ycomponiendo,lad<:
ABC con B C, mayor que Ia D EF có EF,
r 2.8. r.v perrnurâdo, là de ABC,có D EF,
layor que Ia de BC con F.f· �.Porql1e

,; a pro porcion de b toda ABC. con la to-'
.

da D EF • es mayor gue 1.1 de la ablata B C,
con Ia ablata EF: Ia de la reliqua A1 con 13
reliqua D, es mayor 'Í Ia de Ia toda ABC,
con la toda DEF. r- 3'), ,. Y pues Ia

proporcion de il con E, es mayor que Ia d,�
C con F: permutando , Ia de Beon e,es

..mayor que la de E con F,pr. 2.7. S. y com

pcniendo , Id de BC,con C, es mayor que
IadeEF,conF,p,.z8. 5.ypermucando, Ia
deBe con EF,mayorquelade CconF.
f', 27, s. Y porque queda dernonílrado, ii:
IJ proporcio n de ABC, con DEF .es mayor
(]ue Ia de BC, con EF: es mayor que Ia de
C con F.De Ia mifma fuerte fe procedera
en cafe que Ias magnitudes paífen de nes

y cres.

Si con ocafîon de los numeros que ana
do en las figuras delle elemento, vuiere
quiê imagin� 'lue eflrecho firs theorernas
a vn falo genero de prcporcinn.hallarâ el
��feJ)gaª9 en fus d�f!10n�£�,ione��<j fOIl

" .� ymuer:

{



IlS Elemento tju;,Jto.
vniuerfalifsimas:y adui rtir a,ft quifîere.que
105 Autores que nauegi por rumo differê
te,?prouechan de lineasreparndas en regmenrosdeterminad05.Ames quife vfar d=
Jl�lmeros)porq�e alienei mas la memoria.
y facilitin n\eJor el defenredo de Ia ma.
teria intricada <1 que Gruen. '

..

�;é quiíiere rodear por los laberinthos
de los equimulciplice.s,podra bufcar el ern

pleo de fu amojo, en los excelentes Co·
mentarios del Padre Chrilloual Clauio: y
de camino -econocer en !()SElCplios de las
propoûciones J..t,Y I ô, camo efle ínfigne
Geometra confieffa,q muchas de los theo
remas que reuille del aparato de los equi.
multiplices, no necefsiran de dernonflra
cron algllna,por f�r'ftr Je notA, los prirneros
_principios; y mas axiomas que theorernas,



D EFINICI0 NES.

ELEMENTO SEXTO"

IlEfinidon
J..LasJig,uras1'e�ilineà-s

.
_. ,Al1C.DEF,pnfõmejátes" fjlfaNd, fos

ImguloJ fon.1gua/es; cl uno ,'m :e.11/TJo,.
Y el .Dt", con od

Il 'Eoo!Jtr'o; A con'FdJ tQn'E, C

L L]"õ Dl' prq.porrc;onJes lOI
.

JAdos 1ue c�mpr(henàen
�,�n[,ulos igul s ;.ÂB ClltJ c.n

;BC, cntwFE um lDiBe
,(on C,/.! ),Clmo,lDSIJn DFj CA (on .A'S).C'm' D.P "�
#E.

,.. Sonreciprocas, tfH�pàlJ.ln �nweàente&
y tonfl'lu,nus àe l,upr0l'0rútmu Je [ust�il(Jl,e",jl�
ten tJ/úrn,u;ua.,o tr..ocIld"mentur; entr"mpA.S; n�
_'Antecedente y'on-
Pllttnte ,Jt IMnifolA �;A.=------'�--·1'E1
IrD.porciõ�en ill mifmA ., Cè�
figura. DI foertequ� C Il
iDS par,sld�gr"m�1 Fi.___.....o/ID. D.M , fln �Cj.

.... .

l,oCDS ,fi CD1Îene cm GD, [IIproplf'''''' "fue 'FI'
son .8 D. Pue I ,C D, :(1 .AnteuJmt., ,de .14 1m"
����t��J.!��i!� !�,�!!.� �J;.tl" fl_n� ftllJr.A>'!!::, fo.

... �ei-!!�

j



130 Elemento [exto;
JetJ1ur,teGD,enla8trd, A B �
HD)'FD E/antued'ite

r-=tJ.·······lde laJe;gîídd pr8porciõ) è-- �G
en Id vnafigura HO,)

"D

fu (on jt'1urnte B D en F If
la etr«, ..AD. ,

;. V na recta AB,jè corta lit proporciõ me
dia y exrrerna.e» C,yu:tdo el

maJor fegmento AC,tiene con �p._-.--tIC__

ll
..t

el menor , CE., la rue ia t,d"
.AB, conelma)otAC.

4·Laalcu-

It.B
'B

ra de qu.il- ! diquier figu-
. I j

ra, ABD, et ' : i

l� reil« �c, A � D
A Je

fj tH fi tsra
D

del vertice B, Perpendicttlar á.AD, la bafos d<l"
miJ'11afigurdi o It DC, id. contÎrmacion de ta bttjir,
.AD.

�: V na proporcion fe diz..e compueíla de

etras ,tJl44ndo Iii, cltntiJad ('lue er el dentm:n4dor i
mM}},a la proporcion 'tne (ù anteced:nre tie,1I:. Con

el cvn[eqùinte j
eMff" de LM de 1M otrál multip!;

cadM entrefi:] pues 16 rie ne con 8, l4 ,proporci81l
'flU 8 (0"4' ta de 16 «n 4 es cõpucff.t tie las'fue
inte'c dtn entre-r (j, 8 i] entre 8,4= 1ueJon dl/pl'",
�mrd.mbM,JJ� denomin",áot,.I."antÎàadel. 2)� ..

-
,_

l�



I •

(I Bùmmt»fext�. J.3 [

14S rUd-Ies m-ultiplicadttJ esareft, ha;;:.tn 4, .que el'
ti dfmmin�dor o camidttd Je la+ompuefta propor..
�ion entre J 6y 4, 'fue es 'luadrupla. Ni es n eeeJf".
rio if l,." preyor',ones copol',íenteJpllnláJ m;In.A:I.
P6r'lue pues 24 tiene cm (2., la proporcitm dupla;
llf, trilla) 12. con -4 ;)la dupla,4lõl. Jus .£antjdddes
�ôn. z.,J ,2.) 'lue multipLit'ad.u entre ft htlz..en I::,
de ql,e Ie componet4,propor�im de l4 cã �)jue.esJ"
duodecupla. ,

il, Q!!_ámlo toaM lAr pr%Hiones !lont;nu.dd<lç
emre tres ,''lUlI.erl. o mils mágn;tlfaes ,4g� 1. ,4. (2,
ó) 3, (7'c.. 'lualePluùr '1u� [till'l, duplas) tr.ip/as,
quadrupla &,e; fln las fh/JIIIIS :ld. proporciméj 1/1

• frillMá48, tient con ttHerce"4 I 2.,ft J,;;:.e la du- ,

plicada; Id. triplicada, ["'lue tÎp,ni con 14 juar.

la 8;ia quadrllp1icaàa�ld.q,.è fitne cm ld'lu.in ..

td. 3:Y It [si lIàf�4ntt ft 'I1Ias v,uiere. Lii. 'lue 4� tie·
ne cen lz)Je/l4ma14dup�lcada de,ld9ue tit1t�
can 24, pues es la miJ"1i1. cõtÎnuaàa o Hpet"aa.ao.r
flez.,es.pqr medio .de] comun termino 24, lar/Hoe
tient con 6,[e Ut$f11i1.1" triplicada ae /Á 'jlle titM
(,n 2.lhpue..l eJ la mifmacontimwú tres v,eJ:..u.,p,".
meJ.iode/,scemunerrermimu, 24,y12: &,c. ()

''lu if4s mar din inElil.y prO!rid;ment» ,IA Propgni""
'lue ;ntercede entre ,ia prime,ra.y tercers Je tr�ç
tdntiddd4r de pr'l'0r.cùn clIJrín1f4 (qual luùr 9"'
Jèa) ft ll.cm4 lj duplicada, plY ferla 'l'il l'JAr
��J.. r.eI���� �!��jfmApr'/a"rciun dHjlitAJ...o c:-:. 1 a ÛJJJl4l..

- ',� -_- ---

•



J'32 Elementofl:Jr."'_
tinuada dOf'Zlez..eHntre lilsmiJm.tffrtl e4hrià,,� •

,du. r tif que inrercde entre la pl'imera) 'juarta Je,
'j,utt,., cantidadrs de propo"iun contimtA, fe /lamA
la mplicada.j-» rf[ultar Jt t" m;[md pruporcion
triplicdda)o c91,tjnuad" D tpmad" tres 'tit z..es entre
las mifmat tjuatrocantjdaáes,(7'c.

7. Q!!_tfndo 'lin paralelogYánu , .,..lE, aplie4ll,o en

lareaa DF) nrJld. UUpd. trJad.:JeJiz..e deficiêre,
por el paralel"gramo IiF, rut fr d,iz..e A _:s C

fu defeéto.j 'luando e! paralelo6ra- OJml) .AF, aplicádoenlareElaDE)oct4--
fiS la tIJda DF, mtt)or'lueDE. fo.Jiz.e nEF
excedienre , for el pttrAlelfJgrAmfJ _

�FJ1ue fe di.z..eJi' excello. Pm re flppDlte 'Jlle el
deficientej excedieme,tfl1g.ï igutd Altura "I'

tt exccfíoj defecto,

Propor. y Theor. I �

Lor triangular tru�illt,r, fL_�._.r:� .Çi:
_ .AEC,DEF;) tAmbulJlol K--\- "'- \
parttlrlQgramos er"ialtos � A� __�_
,/CH, DG; tienen entre fi ItJ C D ,F
mi{m4 p'l'''pn{�n·rf'ft fos bafos.

Porque pueûos entre las rnifrnas parale�
las. AF,I3G.e!n equialros, J, 4. 6. Y ti Ia ba-
1Îs AC, es mayor.igual,o menor que DF;
�BC,es mayor, igual.o menor que DEF.

t�._
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Elemtnlo[exto: I H
".38.£.2.Y fi los triangulos,ABC,DEF tic ..

nen entre fi la proporciõ de fus bafes A C�
DFjlos paralelogramo! AH,DGJa tienê:

pues fon fus duplos, pr, 41. J. Y los equi
mulriplrces tienen entre filaproporcion q
fus partes, pr. 15'. I.

Propor. yThor. 2.,

.

LA rea", DE, 7lfe Je rir4 p4- B
f"lcla cen ; .AC,vn lAdo det î>;

trtttngulo, .tBC, torta proporei,- I �'E
n"imite 'IS rtli'lHIS t4aol, AB. � \...

•

CB;.} ft Ils tDrtd. pr'pmiona,l- A�'/ ·····')....C.
menu, ti par.clelAtlle elttrúr
latl" .AC.

Porque I ,tiradas AE, CD; fi DE es para4
lelacon AC, los triangules A E J?, COE,
fan iguales, pr. � 7. J • Y rienê ta miírna pro
porcien con el triangulo BOE, t": 7.). pe

ro AED riene con BDE, laque A D con

BD; y C DEcon BDE,laqueCE, con

BE'/'r,l.6. Luego AD ciene con B D.ll q
CEconBE.p,.lI.S. 1..PorqueDDE tie ne

con AED fu eqnialto, la proporcion que
BDconAD;yconfu equialtoCDE,Ll q
BE con CE,r. r.s.riene la mifrna con en

tU mbos ; fi AD tiene con BD,la que CE
.

1 .3 con



tj4, Elemmt(Jfexe,.
con BE. Luego los criãgulos AED, COE!
fan iguales;pr.,. �. yOE paralela cô A C,
r-sv I.

Propor. y Theor. 3.

SI lttrcgtt, BD, If"t pdrtt
p/Jr tl medi/J' '1udl'1uÎtr'

� .,.��Anf,III/J, ARC, devnt"liitfJ- ..D..

gut!}, BCA., Corta tAmbirn [" • Æ ;
baJi$,AC;L:! pdrte �n jëff.m�. A�C
tos; AD,CD, 'lue ttenentlJ- .D
trefi ld Impnrlion 9u� 10.1 relt'luos laàH,,/lB, CO.

T{t tlli tùnen.l.treE/á, BD, tirdd" de! vert;ft, B, "

lafecci/J'n, D, pártt por d Itudioel ángul/J,AIJC.
porque J, tirada Ia recta CE, paralela cô

BD, haíla que concurra en E, con AB eûê
<hda;elangulo E,rerâ igual có ABD;ECB,
con CBD,pr. 29·1. Pera A B D, es igual
con en D,hyp.Luego E'es igual con EeB;
y BC con BB.pr.Go I. Pera AD .riene con

CD, ta prcporcion que AB, con EB,pr.l,G
Tuego tienecõCD,laq ABcõcB. �. Yfi
AD ciene con CD, Ia proporcio n que 'AB
con CB(pues ciene con CO, la que AB,có
EB, r 2. Go ) AB tendra con EB,; la' que
tie ne con CB: y ER fed igual con CB pr.
9. 5. Yet angulo E ferâ igual con ECB,pr.;,
r.Pero es igual con ABD1 yECBcõ eBO,

tr•29..
"0
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1,:29.1. por [er EC, paralela con BD,conJ1r.

Luego ABDJerâ igual con CB D.
.

Propof y Theor- 4�

EN trí/tngul6! equMnf,ulos, /1F'
.ABC,e lJE, los /àdOJ,,AB, "B.� :

..AC: CD, CE, ere. q cõpreh'é- �r iD
Jen. "n%."los igll.tt.les, �Æ,DeE,/j,E.
(7(. [on propf)fclontf.les:) homo C

J,gN, Ills rue fubtenden tt.ngulos ;guttle s,

Porque I, fi en los triangulos equiangu
los ABC, C DE, el angulo A es i?,ual con

• DCE, ACB con-E, y CBA con EDC; y

los lados AC, CE, componen vna reda.ef

tendidas AB, ED, bana que concurrã en F,

AF, C O, feran paralelas; y tarnbien CB,

EF, pr. %.8. J. por fer el angule E igual con

ACE; y A igual con DCE, hypo Luego BO

es paralelogramo ,d. 7,2. I· Y BF igual con

CD;BC con FO,pr.:;4d.PeroABtiene
có BF, o C O fu igual, Ia proporcion que

AC con CE, I": 2,(5. Y alternando, AB cô

AC, la que CD con CE.Mas,AC tiene có

CE" la proporcio n queFD, o CB fu igual,
con DE. Y permutando, AC con CB, l a

que CE con DE. Pero 1t AB ciene ró AG,

la proporcion ql1� CD con CE;y AC con

." '�loi CB1
.

.



:. j�
, . �fuiimfofi;ilh:'

CB,lrl que CE c6 E D:-por
igualdad de proporcion , "B .••/rAB rendra con Be,l. qtre �IJCD con D�: y conuer... .

;riendo , CS COlt AB, la
c

- -�'
que .tD, con CD. s.De (

_

.

Ia mifma dernonûracion €'0fCh que Ios b.; .

dos que fubténden a:ngulo�lg11'ales.fon ho
mologos; o terminos antecede me's y co n
fequen tes.

Corr. L�tf,U. @.4!9";t'lr�é!tt CD) o CB, ttril
dtt en el tríttngt(lo t�àp AFE, !ltrdf'ltt eon tilgunfilIdJ? AF_. f FE, 'orftt tn el, on trittngulo COE, ,,-

•.Ã!Je FmejlCnte ttl toJo .AF�.LlIt[,,, •• !Ji:r tdles re
(/tls.ÀCyCD', cort.t.nt'n tltnAng"'itgdIJ,ABE.Jo¥tr;dngu[IJf,ABC, C[)E,Jê"'el"ntts"lt�ilD) J tntrt,
p.

,

Propor. y Iheor. � y.6

\



� Etementofix'�. :J�7
"1. Porque fi fe forma el angulo B D F,

igual con A ;BFD con C: los reliquos en l}�
lnîeran�pr. �2 I: vBDtendracon DF, h

proporcion que BA con AC,&c. pr. 4.6 Y

pues ED riene cô Df'.la q J3A conAC,"'J'/"
ienecóDFla �BDcóDF;y:es igual .sno.
r. 9. ç, Y por la rnifrna razon, BF es igual

.

·con FF: y por fer DF cornun, los triangú-
los EDF, fi OF, fon equiangulos, p.r. S. I. Y

iguales los angulos � lados homologos fub
tenden. Pero tambien BAC, BDF, fon e·

quiangulos,'onflr.Luego BAC,E:DF,lo fe
fan de la mifma luene.

• 6. Y fi adrnitida Ia hyp , fe (orma el an

gulo BOF ipual con A;BFD con Crlos triá

gulos BAC, BDF,feran equiangulos.jr.j a,

I: y BA tendra con AC, Ia proporciô que
DO con DF, pr. 4. 6. pera BA tiene có AC,
la que ED èon DF. hypo luego BD tendra

con DF,laque ED con DF,pr.JI·f, y BI)
ferâ igual con ED, pr.9.�. y pues DF es Ia

do comíi,y iguales los angulos en O ,los tri

angulos BDF,EDF.îeraniguales y ecrnan

gulos,r..... J. Luego los triangules B A C;
EDF, � fon equiãgulos con BDF:loJon en

rreû, &c. Y iguales los angulos.êcc,
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Propor. y Tbecr. 7..

,

ST dIIS tridngulu,ABC,CDê)
rtenë dB[ ttngulos,B,D)ig;ua- ��t,». y pJ.oforcionalts los lados, j.> F

.

� A, -c, »c, CE; 'lut cem pre- k- .

htnden utros dos fu S dnguln : y
.

C ._.

'''diS'll/al áplos rtli'ftlos dos, E,BCA, mener o m

tllfnct' 111t un rei!«: [on t,!uÎdnxul()s;y i!./lûes lOI

Angulos 'flU l,JI l"du proporciahaler 'umpreben-
4fN.

Sea I, cada vno de los reliquos E, BeAt
mener que vn reao. Y fi dada Ia hyporefi,
fe niega [er Iguales los ãgutosBAe, DCE,
que los lados proporcionales cornprehen
den.fea BAC.mayor,y BAF Cu parte igual
con bee. Pues los triangules BAF, DCE,
fera n equiangulos, I": � 2.. r)y APB igual cõ

E. que es menor que recto, hyp: y BA ren

dra con AF,la proporciori que DC có CE.

r« .6. Pero tiene con AC, la que DC có

CE, byp. Luego tiene Ia mifma cc-ri AC, y
con AF: y Aeferá igualcon AF.pr.9.r.
y el allgulo AFe, igual con ACF, pr. ). I.

Y mener que recto. y AF13, mayor que re

do, pr. '.1. I. Y me nor. 2,. Si cada qual de

105 reli'lUos�) ACB/es no mener que re-
--- - ... -

,
ao:
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,

aa: v dada la hypotefi , fe niega fer BA, C
igual con DCE: fel mayor, y igua 1 fu par
te BAP; y fe prouara como antes.fer el.c1f1- ,

guIo AFC igual con ACF,y cada v no de-

1105 no fer menor que recto, y Ierlo, prepor.
7. r,

Propor. y Theor. 8.

L os tr;ãf.ulos.ABD,cED,q Idre B
8A,BD,tÎr4da del angfll, rtél"

�'v!Bc,perptnai,u! ttr á La bdJiS,,AC, A
'Je 'ZIIJ triiJnguCo rtél4ntu/o, C B Â, D C
�'rta en el miJmo tt'iangTfIQ;fonft- .

mefan'fs ,ntrt ft,y (�nel triAngulo t"J"CB.,Æ.

Porque I, el angulo A DB, porfér reao,

lill'. es igual con el reéto ABC; A es comlin

en entrarnbos trianguloBDA, CBA:luego
el reliquo AB D es igual con el reliquo C,

pr. 32.. I; Y los dosrriangulos AB D, eBA,

equiangulos: y femejantes, pr. 4.6. 2. Los

dos rriangulos eBA, CBD [on rarnbien

femejantes; paes los angulos ABC, C DB,
fon redos. hyp; y Cvangulo-comun .. �.Por
fer ABD, CBD, fernejantes con CBA,foh
femejanres entre li.

Corr.lufgo lártéldD, tirAda 4el Ang,tlntéf"
��C)lerp�'!.�i��f�� � �� bd.ft� "",C� es l« mf(li� pr"

.

pm�()"
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l!hmmtDflxt(J�
,wcumotl entr« los ftgmttosAD, CD; .

.

1�: mtd. tn l« bafs. P"'fut}ëd� lor ../ 'B_,
tr,ag!dos, .ABD, CDD, elflf�d.1'JgHI"s; A .

./l\.�

.AD ttcne cm BD,!" prDportim q BD�
6,nCD, Fr. 4.6.râbien AB es la me-

. 1) c

Ji" �r0l'fJr(j01Jdl entre CA,DA:y BC, Id medi" pri
1"'lIm/ltentre.At:, DC.

Propor. 9.Y lo.Probl.l�y2.

"C0m_o [e'CflPeil IfUdl. . � .

.

'fultr papte Jetty. �
'
...
,

",in4J4 de tinA reél" d,,· �>.. "''t44J.liB. .A. É
I. ComI) ft cortd. vn" rtél" Jettrm;"Ad" JttJ4�

:AB,; uttAr pArtit en 'lue otr. dA4A) AC) l� eflu.
,,;ert.
9. S.al� parte dererrninada que fe pide,

vna rercia.Iunrefe en A, extremo de A B,a
fra reda AC, que haga con AB qualquier
angule. Tomenfe en AC tres qualefquier
partes iguales, de que C D fea vna. Pues
DE 'tirada paralela con CE que junte los
extremos, C,B; cortara en AB, tB v na fu
tercera parte. Porque AE rendra con EB,la
proporcicn que A D con D C. r 2. 6. Y
componiertdo,AB con EB, laqueAC con

DCi{u tercer,a parte •
. - ...

\
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lr 1'). Iuntefe en A,exrremo de AB,otr a r\ C9
en qnalquier angulo . y D E tirada de D

punta de Ia diuiíion de AC, paraleb. C�"
CB que junta los extremos C, B; diuidira

IS como AC,pl>r Li demonílracion de 1"
recedente. Y fi AC eíluuiere reparrida en

nes diuerfas, de rodos los puntas de fus
iuifiones.íe tirará pan .. B, rectas paraleias

cô CB:y Iarmfma demófir.3cló procederâ,

Propof II.}' l2� Probl.j, y 4.

II. C OmD p hAlLÁ IA C
• terctr/l. prop61(i, �.�'"''

""-, -.

114! .. Jos. reEM dadAs, AD ••••,

s.

ss. A E B
1:' ]' como 14 'l1ttCrta

t'Dpor,;on,tl II trtl, AE,EB, AD. .

I I.lumHe AD,y AE.en qualquier angu
lo A: y fus reliquos extremos D, E, parla
reéta DE. Tornefe en A E extendida,el f..::g ..

merito aãadido EE igual con AD. Pues BC
tirada paralela có ED,cortaraen AD con

tinuada, D c.t, tercera proporcional �U�
fe bufca , Parque AE tendra con EB, o con

A D fu igual, Ia proporcion que ADcGR
DC.pr.2-G.
,

,I z.�lunteQ.fc Ias dos prim. e[�s AE EB,CIl
. . ... _._-_..,

vna
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vna reéia A B; Y la

Ctercera ADçde íuene � ..

� hdg:t qualquier an- � .

'gulo(õ '\B, éA.Por A "E �(.llle B C m¥la pard-
lela có E Dique junrelos reliquos extremos
de AE, Al), cortara en A D côtinuada
D C ,b quarra proporcional que fe pide,

\'
,

Pues AE rendra con EB Ia propo.rcionque
qne A D con DC,pr. lo,6".

Propor. 13- Peohl. ��

Camo fe halLa i, media, prop',- ••..
B :

cional entre dos reElll1 dadlltf, 4'+" .....�;�•••r ,.,.... J •• �.A D, D'.:. lc' , '''ii
Sobre AC cornpue fia de A � c

e ntrambas ,como diametro, defcrlllaCe Ia
peripheriaA B c; y [a perpendicular D,B,
[euârad.i de la fecrô D hafl:a la peripheria ,

fera la proporcional que fe bufca. Cm.S. ó!

"



Elemento ro�to; I4l
Les ladl1f '& :Â B

CD, ADiFD,HDi !
.

11t� OJ tru.l1!{,ulo' F 'I�'::-�--t:D::-----�C
;.(ualts C AD.F AO, .•.••.
c,mprehenden dOJ G H .

us angulos ig'ldles
n, D: (on ruiprllCOs. yfi lofin, lor triangulo folJ'
: usle«,

14. Porque I, Concertados los an{';uln!
iguales, de los paralelograrnos iguales, c!�

modoque dos íus Iados Cfà.Efx.conu-ê

gan vna reB:a CF; los atros dos A D,H O,
cornpondran orra, AH) pr.I4.r.y BA,GF ,

ontinuadas. haran erro paralelogramo,
ED, equialro con BD, yean GD. Luezo
CD tendra con FD, Ia proporcion q no

có E Div HD con A D, la que GD có rn,

p.r. 1. 6. Pero BD trene con ED, Ia mifm a

proporcion que GD fuigual,pr.7. s·Lue
go CD tiene con FDJamiCma que HD(ô

AD:yferãreciprocosd.'2.6. �,Y fi CO
tiene có FD, Ia proporció éj HO con AD;
BD riene con ED, Ia rnifrna que GD, pr.
J }6: y le es igual, pr, 9.-S'

lí. I, eompuel1:oslosdosangulosigua_
les de los rr iangulos iguales en D,de (uer
re, <j los dos (us lados eó prehêdiêres F D �

CD"con1pongan vna recta, CF;los orres
. dos

I'

•
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dos AD, nn.es- �---""�In. �;i:: l;::� .��:r�l; � r-'-"I�"-'-""""�b rect.i F A,elJa- ..••.
do C 1) tendra G H
cô FD , la pro-
porcion que e1 triangulo C A D con FA
fu equial ro ; y H D con A D, Ia que' .

HFD con AFD fu equialto, I": I'. 6. que es

Ia rnifma. î": 7.). por fer los rrungulor
C A. O,HFD iguaies,hJP. :to Y. Ct C D tie
ne con FD ia proporcion que HD cõ AD;
el rrinngulo CA D tie ne con AFD�la que
HFD,pr.I.6.y feran iguales.jr. 9.5.

'

Propor. 16.Y17. Theor, 11. I2.�

16. SI tjud.tro rté1d.$ fn proporcionltler el reEld-":
gulo d llU extrem.u, fer� iguai CD el k l.u

intermedias.Tfllo es )la.s 21WI� 1'tÛJ$SfoR l'r'/�r,,,
£ionales.



·111èmefftO ft�tà; t4)
'r�. Porque, li las quatro reébs, C D;

ti u; FD.,BD, lon proporcinnales: Las ex ..

tremas CD, B D$que cornprehêden el re�
ttangulo A D, fon recrprocas cõ F D, G n,
las inrermcdias que cornpr ehe nden HD.,
paraíelogramo eqlliigulo 'Con AD; y AD
ès igu,ll con H I). pr. J4. 15. 2.. Si 1'0 es ..

D tiene con GD .la prop orcion que PD
co n BD.pr. 14. 6.

.

11. Si Ias rectas CO, Gn, BD,ron pro"
porcionales; y H D quadrado. CD riem:
cõ G D.la proporcion � F D igual có GD"
riene có 13 D: y H O el quadrado de GD là
imennedia,es igual con AD el reébngulo• de las extremas CD, HD"r. 14. 6. z. Si
H D,el quadrado de GD,es ign'll có A D,el
reétangulode CD, B Os CD, tiene (õ'GD,
la mifrna propor ciô que PD) Ci) G D fil.
;gual)tienecon BD,}'r' .6.6'

.

I
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en los triangules H
q admite ddlin- � .�
aes y deferri-

0.·..
G !.. �

baraçados , Pues E j \ J !

qualquier q [ea, !.... f '.
-, ,

admltirâ fiempre Ã:s C D \ "I
tan-tos rrrangu- .' '{
los.q nanros Ion fus lados,menos dos.Def..
c ri II are [obre AB, el triangule AFB equiã-:
gula con CHD;fobre BI, BLF equian .. '.

guIo con DKH;fobre AE, AEF equiangu-
lo con CGH# Los angulos parciales en

A,feran iguales con los parciales en C;el
todo A,igual conel todo C. cmffr,y Io mir
mo contia de Jas en By F, que igudan Io:
en D, Y H. Y finalmente el angulo E fera
igual con G,I con K,collflr. Luego el reni.
lineo Elã.es equiangulo con G O.y porque
ÈA ticne AF, Ia proporcion que Ge con'

CH; FA con AB. Ia que He con CD,pr.
4.6. por igual�:ad'(ù;,pr()po�cjon) EA ciene
con AB, Ia que Ge cori CD1&e. y los Ia-

/ dos cre EB,fon proporcionales con las de
GD.

Prcpof 19. Theor. 13-

Los trián,gHti.' pt1Jejá!lte�) .AIJCl pes, t;tI1Ú;
, ' roDe
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'intrèfi, lit /'I"pmien dllpli&dd4
J.efHslddpshmJo[Igof,IJC, CD.

&lA
.

Si en los triâgulos equiâ- \. 'ft-gulos,ABC, DGE;ABtie- i '.

ne con BC , Ia proporcion li F
'

que DC có CE: BC y CE, c E.

fonlados homoiogo.5,pr'4· s.Ydado qneCê cengacon jF .Ia que BC con CE; BC
endra con .BP, Ia proporcion duplicadaae Ia que rienecon CE ,J.6. s.Pero Ia mir

ma tendra el rriangnío A B C con D ·C .B.
Porque tiAB riene con BC, Ia proporcíô.queDe con CE; permurando,AB riene

"con DC, Jaque Be con CE, o Ia que Cû
Can BF.Luego AB,BFj DC, CE;los la..

dos que en los rriangules AFB, DCE,;cõ
prehendê los angulosiguales B... y DCE,sô
reciprocos: y los triangules APB, DeE ..

iguales. r- J f. 6. Y ABC, rendra ,õ DeE.
Ia proporcion que.con AFB,pr. 7 ... ,. Pera
tiene con AFB fueqUÎalco, Ia qu� -ne coll
13F,pr.I.6. il es Ia duplicada de Ia de B'C cô
CE. Luege riene con DCE Ia duplicada.de Ia de Be con CE. Cl!!ando Ios trian�
gules fernejantes Ion iguales, eldieorema
JlO necefsira de demoníiracion,
_

Corra Luegll I,.d triãnguJ, tÚ{iríptp fobr.t 1.
l��mlr�d'.trts !!º�! l'PPJ/;�nJl�t�� ��n� ,.Z"J[:

- - �"



148 '!J!U1?tnto ftxt'o.'
fopn:ejt(,�r!'.defcr;pto _(obre ldrgl;lndd, Id p�dp6;"
ctsn q I« l'fll/leYil {an ttC terserc. 2.. EI tr;-tngulo
�cji";fto fibre lá {(l:u!u/a, tlene (On rl fu feme
Janfe df fcriptl) J�b"e la tercerc, Id /,Toptlreim fJUt
la primera ah ld. teicers,

'

Propor. 20· Theor.- 14,�

L o. fcli,goms[t- .F" H
\

m�JanreJ, EB,

(jj Gûi\;�
CD, fe repsrtcn en £. ", \.:

\

tri�g,Hl&Jfèmt'i;;ttf, ./! / \
JI' 1l1(fIl�H .i,�I,al,y A D C D

hOriiof,go,< It [ns N-
'

\

dOI. y ti"nen m'reft l" d/lplirada prop/Jrcion Je[Ii;
I..doi homofo,g0.f.

Porque I, flendo EB, GO, fernejanres,
fm lados que cornprehendê angulos igua
les, reran proporcioriales, d. J. 6. FE Con

.EA, camo HG con GC,&c. y por Ier los,
angulos L G, iguales, hyp; el triangule
EFAes femejeJnte con GHC, p", 6.6. Y

l'or Ll mifma,lFB fera fernejâte có KH D.

Y p6rdtle FB ciene con 'fi I, la proporciô
'1ueHDccl1 DIe r.« 6; y Br con BA, la

que Dk con "ùe, hJP: FE tiene con BA, Ia
- -

-

.' .que



Eltnunt(;flxto: 149
que HDeon DC,por Igu:ddad de propor
clan. Y pues el angule IBA es Igual C01\

KDC. h)'p; y el ablato TEF ígual co n el
ablato k D Ht el rehquo FBAesj�llal con

el reliquo HOC.Luego tambie n Tos rrian
glllosFBA,HDC, fon femejanres, ÎJr. 6.6.
2.L05 triangules femejanres EAF, GeH,
tienen entre ii ia duplicada proporcion de
fus lados homologos, AF, CH,pr. ] 9 6. Y
par la mifma,AF13,CHD,ricnen la dupli.
cada de los mifmos lados homologas: AF,
CH.Luego el triangule EAP ciene con fu'
cerrefpondienre GCH ,-1.1 mifrna propor-

• cion que AFB cõ fu corrcfpondiêrc CHO.
y de la mifma Inerte fe mueûra te ner

AFB cõ C H D,laq IBF con KDH.Lucgo
todos los tres rriãgulos del 'ln poligono,
tienen con todoslos tres del orro ( o el v n

poligono con el atro) 1.1 pro porcio n que
cada qllJlconfucórrefpondientc,pr.lz. S.
3. EAF rierie co n GCH,la prcporcion du
plicada de qualefquier fus lados h011l1)1o
gos,EA,GC.pr.19.ú.ypues tiene cõ GCH,
l.t proporcion que el polígono EB cô Ci D.;
EB riene con G D,la duplicada proporcion
de EA, Ge, fus lados homologo s. .

Carr. LI!t!g!' el polig.no de i, rimera de rres

,�ffà�/(almc{o�a{esl�jcJ1t (On elfit ftmejante de
.

K 3 Itt.
�

I'



'í �() 1!!ementoJcxtà; '!

IA fegunJ4, Itt 11t'OpIJrtjm 'lue Id pritntrï. ë;n.fi
tercers, ru ,mIm4, el de Id pgund4 cm el fu [e ..

mefttnte J,ld ttrtmt.. rfinalmente el 'fudár 4d� de
"mil reEl" ,C! el rfltCdrupllJ del de ot,'a fu mi tAd. rfí (i
'lin fju"dradlJ tsJII."drltpllJ de etr 0;1" reElIl ae-'1ue fo
forma.,! ti dupllf de lateElIt de q t l otr»JtI�7m�•.

(
t

Propoû ar. Theor. IS.

LtJlreélíltnuJ,ABC,DEF. L1 E'
'lue fon (èmt'j'fnteJ' ti. 'lin .

tercer«; BDF: foil Jemejiln- A
�

tu entrefi., CD?-J�
PorqueG fo nfemejâ- ......

,
i •

tescõ,BDF, le rs equiã- ••"_'�ulos-)J.I.6. y entre Ii, l�
Luego fon earnbíen fernejanres entre û.pri'
4·6.

Propor. :2.%. Theor, IG., .

L OJ' re£tilinm fl-
meiÁntts, Jefèripto6

!obre qUdt,q reEl.u P":
p/Jrcim4les, .Á) B; C,
D: [on prfJpgrúonalel. yft [,s reF,li[;nttJl femejiln.
tu �s e["riptoJ Phe f"ft�ro reeJ_I.�, fin pr'pm;1»4"
'!5JIf1_, rcaa�!.,fo'!!

.

f Por�
, ...



•

le'iù:t1to flxto� I) r

Porque I, el reétilineo de A ciene con
é l

fu £emeiãte de B, Ia duplicada proporció de
A con B: y el de C, con el fu feme] ãre de
D.la duplicada de C 'con D ,pr. 20. o, q es Ia

miima,hyp lo. Porque la proporcion que el
redilineo de A tiene con elYu Iernejanre de
B, es l2 duplicada de A con B; y Ia dupli ca

da de C con Dvla que elreétilineo de C rie
ne con el fu fernejanre de D, pr.10.6. Si Ia

proporcion q el de A riene con el de B,es la
miírna C]ue Ia que el de C tiene cô el de D:
A ciene con B, la proporcion <i_C cen D.

• - Propor. 2. 3. Theor. 17.

L Or p�rÛel,grtlmo.r A B E
, e,!R-ÎAnguIIJSj.AD, ----�\

•.•••.•••

j

BD: tienen entre {ttte :G
prllPorcion cõputnAJe C D

las Je {us lAd,}!. F H
A f.1ber,de!--as pro

porclones que tienen dos lados comprehê
dienres del vno,con dos comprehêdientes
del otro; con que los anredenres de las pro

porciones exiílan en el vo paralelogramo,
y los confequentes en el orro , Es pues la

proporcion de A D con HD, compueíla de

Ias de CO, GD;�D, PD: o de las de CD,
'. K io FD;

/



!� 1!}e11lenttJJ��/(!�
FD;BD, GD.Por A B

-

:,
que CD tie ne có ".;;...----, ...••....� .

GD, la proporciô C -n
JG

<jue ADeo n E D;
y BD con r o, la F 1{
que �?_co H I?; pr. ! 6. Y pues la pro";
porcio Cl A D ne ne co H D .es côpuefl a de
1asg ineerceden entre AD, EO; J:D HD,à. �.ó. fe compone tarnbien de Ias que in.
terceden encre CD,GD;BD)FO.

Propor. 24. Theor. 1'8.

L os ptf.r41el/JgrtCm./JJ,GP, IF,f}f# G: elexiffen actr,,. dtl di"met"/I, A�.
.

BC, tÙ1ua[1uier �e1� fár.clellJ!/d. I· D

ml},.AF.:/efon fim",�'tsv entre (t. B e
Porque JI' ))1 AE,tlenen el F

anculo en B,comun)c"i�nr. y BIH igual có
A; BFH igu,11 con E, fro 29 I. Luego Ioa
equiangulos. serr. s·pr. U.l. yc:qlliangulos
GD, AE. Y plles]3[H, RAC, Con triangu
las eqniangulos , ". l/l. r , y por l.t mifma,
equiangulos DFB, B.EC:TB riene c.on BH�
Ia propócron que AB con BC:HB con BF,

• Ia que cn con BE,pr.4.6. Luego por igual
dad de proporcio n, lB nene con BF ,la (lue:
AB con BE) i:Xc. y is, GDl fon feme

jante�



''EleiÏJ' nlo fe'l.th: In
. jantes con AE) J. I.6.'Y emre fi, I": z l. 6.

Propor. 25· Theor. 19"

SI
én vn paralt/oura'mo, �D, A 13

FcortlC,tr" [k�0Jtmei.1n· �1
.

t�,y dt t}lgltlHomun,� .: txiftl. F. :/i' F
ra MEre" det e�mun d,ametro, "_j__

CH. CG 1< n

Porque fi Cü corra a Bk, en o tro puntofuera de Fç en H, EG ferâ paralelogramo
fernejanre con A D, PI', 24.6. Y CEltendrll
con EH, Ia proporclon que CA con AB:

• o (que es lo mifmo)1J que C E tiene có EF,
J. J. 6. Luego EH parre) ferâ igual có EF.
fu todo, pr. 9.).

Propof. 26 .. Probl. 7�

C OmDft dtf n JI'FcrÎt,evntt- �:.'··m�.I\Elilineo _igual /õ L._L.:�J i L��'tm rfar/mtoa4.
A D C'Ë Q fi Mdl, L;y Jtwe ;:ï-

te cm etr» J"d4,DF ,o 'Õ �BC.
Defcriuafe en el angulo FeE igual con

DDC,el paralelogramo FE igual COR L,pr.
�5' r, Y Iobre HM, 1<\ media proporciotlll

entre



t)4 EhmentDfixtO.
entre DC. 13

F�-:.Ct,P'·13·6, �···r·. L �J.
el reétilineo L__��: l ;
Iii Iemejâte jl>.. ÎJ è··'p_ G .�� Ni

.,3 DF� pr, 18. .

6. Y ferá igual con L. Porque por [er DC, J

H \-1, CE; prnporcion iles, D F nene con

H r, Ia proporcion que V C con C E ,pr. 20

6. que es fa que DF tie ne con FE, pr. t. 6.

O éon L Iu igual, emIlr. Luego HI es igua
con L, I": 90$': y femejance con, DF. Ann

n13S f.lcllméte fe forma el reéhlineo Gk.\1,
femejãte cô ABC, y igual con L.

Propor: '2. 7. Theor, 7·

ENt:tlup"'dlel�grltmI$4- H D MP-.
pltcttdlJ.! ttlttmtfnd. rtElIt,

�
...

..dB,),defi,;entes pqr p.tt".,ielo• 1 ...... G

g:amu Jeme!4ntef"I'lueJ�def
F 'r\ L

erme Jet" mtttttl, AG; el mIC·
A

.

yor,es �l 'lue.ft "plicd. ,,1.1 mi. C 1< B

t44, ('wdo flmej4nre al ,ÜfrElo.
.

Porque A O, aplicado a 13 mirad AC, y
déficiente por CE fu igual y femeianre. es

mayor que A G_; aplicado a AK, Cegmenro
mayor que Ia rnitad AC, y deficíenre por
IKLfemejamea CE,/r.24.6.Pues IH, q es

.

igual



" -

1?ltriferzttJfixis. J ) �
�uarC6n IE, prop. ;6. I. es mayor que CG.
�lgual con EG. r- 'B' r , por 1M. Lllego 1 H

conrA.oAD, es mayor que CG con CF,
o que AG; por 1M.

Propor. 2 S. Pro bI. S�

C omofe aplicd." H _n M..P! "

tma,eélJdáátt,

m"
I

æn·JiB. Fm par/ût!ogrA- 1 \,
"" ;gHal 'm'lin reEli F '

.r: L N
linto dado, N;y Je- '.

pciente por pltr,llel,- A C RB)
• grAmoJemejA"te It otr» dû". o.

Sobre la mirad cn, formefe CE {emejã
te a O. .Cornplafe el paralelogramo todo
Hl3.Y li CE fale mayor que N,correre en

CE. IM igual con el exceflo , y fernejanee
con O, ° con CE,pr. %.6. 6. Y exiílira a cer

ca del diametro de CE, pr. 2� .s.Connnua •

. da pues IG,hafia F y L; MG, haíla k: AG,
faldra deficienrede AB, por kL fernejan
te con 1M, o con 0, pr.1.4. 6. Y es igual cõ
N; pues es menor que CE, o AD,por 1M,
únf[lr.

Propor. 29, Probl. 9.



J'55 Elemen ófl:xto.
,al�lo!.r.ú1r6 A D £. 13

"IKJ'
�, �

is,,,1 'M t/n

'---t
...

,��/
p ,

rtt'1tljneo tLe L_ _L:_j::,:,,:- 'L' i •

- F Ci- ,H[./�' .do.R.; a/a ex .,/ lc RUdlt por pá. L M NrAI, l» ITra'L/iIó

fomr;ante a otro rré!:t;neo dû", P.
Partida la dada FH pot' el medio en

pr.lo.r .for mefc en el como angulo LGM '

J)NJemejanú:s a P. Y fea GM aplicado-à'GH;y ON igual cem GM y �. Pues el
gnomon roc" fer:l igual con R. Pera es

igualcon Ak , por ferAG igual con DH,
1',.;6 r, v DH iguat con EN, pl'ep. 4:;.1:
Luego Ak.es paralelogr amo q excede FH»
por Ek fernejante a P: yes igual con R.

,

Propof. jo, Probl. to.
.

Comll fe Cort4 un« rf�4 F .Bdtt.aá, �B, en. medll�)

E!.tJ') extrem ; prepor,ím.. ./ C D)
Cortefe en C, de (Cl:-.:' !('Inerte que GB,el ree- i / ",

tágulo de [a toda AB, tï· .... ·Í ..

_··A-fj
y de vo fu fegmenco
CE; iguele Cl CE, el quadrado del reli que')íegmenro AC. pr. I (.z.. Pues AB (o Ge fu
igual,por fer GI3 reétangulo.y AF qn:ldrJ,�- - -- ,

__ o
--

,

det)
)

�



)

, 1Jltmiritafi jJ ·d; I 4 .,

.

,(on'ftr. )tendr<l con A C ( O con ct it.t

guai., por fer AD quadrado, (""flr.) la f�' '\.

orcio n que AC (o C D )eon BC,!,r. 14'6

Propof. jr, The or, ZI.
•

. E)t! rea.lil/(QdeLareEltt,
=' � B

AC.q[u&rtnde).A8r:, el V �
dnguLo reElode vlJtrí�c'{!t!1 \L_ if\\ \D

Eltfngtllg, C BA; er 'gll.cl AL Gre
6on,FB,BD.lot trél:if,ulnfiu 'E

- I

[tmejãtf.'s dt,.AB, CE,los la-

dos qM CempyrhenJen timifoslI dn,l[,ulIJ rrElu. J1nc�

Poréj tirada BG,delangulo reaoA 13 C,:

"perpendicular con AC; AC;CI3�CGji�
nn conrinuamenre propcrciórules, y tio:
bù:n CA, AB, AG; em. pr,S,6. YDB el re

{{aJJgulo de Cll, tendra con EC,el relli

gul( fil femeirnre de AC; Ia prcporcion

�ue CG con AC,r 20.6. y rarnbien FB..el

reétanrtule de AB,tendrJ coll EC,et rec

rangulo fu Iernej ante de AC; Ia propor·

cion que AG con AC.pr. 20· 6. Y FB, DB,

jiiros rendrã con EC, Ia propo rciô q AG�
CG lûtes có AC,pr.24'" y le fe râ igua[�s.

Propof'3 2-Thor.az,

SI dostriltn,p:lJlos, .ABC, COE, tiene» Josl.cJ."

PO!g�(�ofJa'�J 'çrJ tin; AB ��n. CD, com» CI;
'411



158 ElementoftxtJ;
tm ED�J fe junWj en 'Ill) cllmun :s n �

Angulo,BCD,de foertt 'iue los l4" [_\h .:
dos ham�logQS,.fB,CD;yCB,ED; �.
Jean farÁldos: lo! reti,!,,?! ltlaos., A. C E

.AC, CE, compllnen ffJM reil«, AF·

Porque los angulos B y D, fon iguales;
por fer cada vn dellos igual COI1 BCD, Ir.
19. I. Y los lados que los comprehendê Ion
proporcionlaes, }yp. Luego el angulo A,es

'jigual con DCE,pr. 6. 6. Y A yB, iguales co ,

D y DCE:oconBCE.PeroA,B.yBCA,
igualan dos reétos,pt'. p.. 1. Luego B CA ,
BCE, igualan dos rectos, AX. Zo. Y AE es li.
nea reéta, pr. 14, r •

Propof 33. The0r" 23,

L ol4ngulIJJtnl4 peri- B r
pberiA, en el centro;)'

�Ifs SeE/ores Je .&Íl'tfllos i- Cr. .J.}

tllli{es: tienen entre filII .....•....
:

1

proporci� 'iue 11M perip/Je �
H

D
L'

':

riM etl9ue infslen.
Porg r.Iiendo iguales los circulos ABH�

DEL: fi el arco AHD es igual con DLF,-el
angule AGO es igual con DHF, pr.27.1.
Luego fi rnenor, mener, igual, fi igual. Y,
10 mifmo e�d�fus e'll1iWu�tlpl�cc:s, ��;1�'

,___ - ....



Elementoflxto. I" 9
Y lo mifmo contta de los angulosû, E, (us

duplos, pr.z. (03. 2.Si el arco A H D, es

igual con DLF,las rectas A D, Df'.fon i�lJ;l
lC5,pr.29.�. Y Ios an aulos.G, H, r 2.7.�.
y los triangulos A DG.DFH,pr·4 I.Y 19ua.
esIas porciones de Ins circulas que cor

an, I": 28. ;. Luego el feéror A G D H r ès
Igual c'óelfeûor DHF lol.Si el arco ABD
es mayor O rnenor que OLF, AD es mayor

menorq DF; G mayor que H) &c. Y lo
mifrno es de fus eguimulriplices, d.8. s,

,

Corro LUt!/ I, el 'linpE/gr ritne ton el IIlTO, 114
pr'plJr(;o-� 'lue ei dngtllo del un» (on el dtl �tT(I. �.

'LIZ peripher;i$ del4tng"l9 en tl centra, titlle con to.

,,44l4 circunftrell&;" ) 14 'lue el miJrno tlngulo u.

111A1r() reilo»,

ELEMENTO VII, VIII,
IX, X, XII, XIII,

XIV, XV.

II
Nlos feis elemento, precedenres,

.

he recogido 10 éj la geometria dIt.
,>... puta principalmente de lineas.an

Il· gulos.y figurasplanas.de fus pro
priedades) Iecciones , deferiperones y a na�

,

"
Iogias



t60 Blemen á]èxtiJ:
logias.Para 10 qual era necelfario ingerir 15-
<]ue el quinto trata en terminos generalei,
de Id proporciono Menos necelfarios Con
los elemento), 7,8, y 9;que tratan de nurne

'

ros. Menos ell I), que trata de las magnitu
des cornmenfurables, y incomméfurables; J
racio nales, y irracionales. Ni el r a, I �,14 •.

15, que tr atan de los cuerpos folidosl
en particular.Ion de vfos tan fréquentes o(importantes, como el vndecimo; que dif... I

pUtJ dellos en terminos nus generales. y
cornprchende en breue furnn la S.ereome
tria toda. Por fer pues eûe elernero tan ne ..

ceffario y general en todas las materias Ma
thematicas le quiero aûadrr aqui; digo la

mayor y mejor p3rte de fus propoftciones;
paílando algunas, aun� mui pecas, de mas

embaraço.que vrihdad,
•



i6i

ELEMENT,O VNDE
CIMO.

I]
Bfinicion I. s,ztá" es lo q'ue tl�:
ne Ia crin'!' �lmelólâon; 10ngitud�
latitud.y profundidad. 2. EZ,extre-.
1116 dA (o'foi'�. es fuperf cie. ; . LA

line" ,rta4) es ,t'li" al 'p14�, 'quando es per ..

pendicular a todas las 1'eélas,que [iradas en'
•

el plano,copcurr�nern el punto en q.uet�
ca el plano, .:. .

•

.
.

'4. r» plano) FE, esrec- •.. �r-� ... ,

to a orro, F� dJ't1�aO todas
C � f iE

fus reétas, E G ; iA B, I H, . I. f
&c) que fon perpêdiculares F

If .B
'G:.

ala comun fecciô EG, fon
'

D

reôtas al o tro plano, FD.
_

5. IA Înr/iJ14,ci,n dt ''''"4 »: (

rtEi" AB, " 'lin pI"nI O D, C. Qj'.
-

'_
,

es el angule acuto ABE� que- r-f �.
haze con Ia recra BE, tirada I t:·.· �

, '

de B, fu punto de ln611éda; \_-, �
hafla E, elpun to en que eae la petpendicu3
!ó1! ��� ,*����!lotFofl1extrep:)oA.

� �,��

D E f INI C IONES.'



16l Elemento vn'luÎtJU):
(5. U ;ncl;nac;on Je on plA� �;, .. ,Ç!, .....�_

...,...

n» AB" otr« C D . ès el ru:
1: !,

, , ) ) • r�

ângulo JCUto,EFG.;cnmpre:.: -)3
hê.iido de las reétn_s. EF,GF, H F

que te titan perpendiculares
.

a Ia comun feccro n.Hlsj la vna EF, en et
vn plano CD;y Ia otraGF, en el otro pla ...

no) AB. , .

7,. r» ,14M eft� incbnlUÎ(} i tmo. c�mo ofr,

4. of", quando fus angu q� de inclinaciorî
fon iguales entre fi, 8 p.r�n�i. .pllr4lrIQf, Îon
Ïos que por (nas que fe en.iennan) no pue d
Con currir , 9. F:gllrasf,J,iJa,symejttntes, fon
las co�pr�hédid.a5 de igùal flumet,ode,pIa.
nos femejantes. to. Y fon tarnbien IgHil.
lu, Ii fus planos lo Îon.

I r. ..AngJl1aFttd" es el coà-' b

prehendido de mas q �os an- ,'.

�ulos plaf},�s. ' que Jefcripto! S ,/ A \.'-'
e P.Ja!10S dtlunétos, concurre

._.. - •.•.. �

eh vn punro. Tales,Á, com-

prehendido de ,los· tres angulos plahM�
BAC1 CAD, DAB.

r a, i'fr4mide, e-s l1g:ura fo
Iida cemprëhendi.la de quatro,
Õ O1afrlanos,ABC,ADB,CDB �
A�£' de quê, los conílituidos 1 ••,.':0.... _

fubrc elv.nodellos;A DC .. quell.:
.m .....;. e

.
. fe Ila�



ElemenÎó,vnsecimD; I ti�'
, r. llama £4" f<; juntan en v n punto , B,

que es el uerux«, Y pOT<]ue to dos os pla
nas del piramide.excepro la bafis.íe juntan
neceíisriamente en vn piito, fon triangu
las. Y quando la baf s es msngulo, el pira
mide fe llama tri4n[,'lflAr ;q"4JrAn:gul�) quan,,:
do quadrado, Bec .

.

q. PrifmA,fslafigura �"..... ,'
1l

, folida:AB EDFC"l'compre- r\:� �_
hêdida �e cinco o mas pla- �::::��
nos:deq dos, ABC,DEF, c . .1'
fan oppueftos, iguales.ïe- ,

rnejanres, y paralelos: los de mas , AE, CE,'
-

AP, paralelogramos,
14 sphm" es ngura fo1iclJ que fe ima.

Eina formarfe por vn fernicirculo ) miêtr�s
da buelta entera fobrefu diametro immo
ble, I S" El ne 'delafphera,es'el mifmodia
metro irnmoble:( l7. D;4m'tfrp de Ia Iphe
ra, es qualquierlirrea recta, q paffando por
fu centro.te remata 'en la fuperficie,

l'S. Met4, es la figura foli;'

d)tla,ABD,quefelmaginafo'r- :' '�,
marfe por vn triangulo reétâ- B .{ n
'gula, ACB;mientras da buel- ····ë
ta entera febre AC,vn de los
bdos que cornprehenden 'el angule relto;

I'" c, Y'GS1f!f�#g(/I!!!, qUà�ndo 195 lados, ACa,a 13 �,_ ... ---



)64 EhmentD vndtclm9
BC, que comprehenden el
angulo recto, C, [on iguJ. A :.

les. ,AmbligoniI), quando el ,@,.lado quiefcente ès èl me- B •..) I)
nor de los dos . óxigo- c

nio, quando/es el mayor. i9, Su eve, es el
quíefcenre, AC. ao- Su bftJis • el circulo,
BDC.deÎcripto dellado moble"BC. Y
fu vertice J el pu nto A; que es el vertice del
angule oppuello, Aduíerro q elh es defini
cion folo del MerlC re£lo: y ho del inclin4dlJ,
cuyo exe no haze angulo reéto cô la baíîs,

2 I. Cylindro; es là figurá falida,

.�ACB, q Ie Imagina formarfe por A '":C
vn paralelogramo, BC, mientras ;
da buelta entera febre vn fu Iada � ...;D
quiefcêre CD. :t1. Su -exe, es el
mifmo lado quiefcête, l3' Sus bllfts,los cir
culos, A C, BD, defcriptos de los lados Op"
pueûos y mobles, AC, BO. Tambien e(ht
es defi niciõ de c,yûmlrl reEII) folamêre, y nó

del [cdl.enq, cuyo exe no es reéto a Ias ba Ïes,
24- MetiU y cylindr'! flmej4ntes , fan

cuyos exes y diametros de fus bafes fan
proporciona les.

25'. cubo, és la figura folida, que Ie corn

prehêde de feis quadrados iguales. �6. fe

!r",�dm, b 'lue d� quatro rriangulos jgua�
•

.

...
.

les



E]úmnro 'OftdeCfmfl. 16)
.. :'les y equilateros. [7. oElaedron, la que de

.

oeho mãgulos iguales y e quialreros. 28.DO

dUiuJron , Ia que de doze pentagonos

iguales, equialterosy equiangulos, 29-.1�1I-
fletlt'on, la. qlJe de veynre triangules Igua

les,.y equialteros,
30. flfr,tltll'pipetlo , es Ia

�gura{olida) ABCE.que[e
cernprehêde de [eis figuras

lanas quadrilater .lS;de gU(),
Jas oppueûas. AC. E13; A F,
Pl3 ; AH,GB; fan paralelas,

�
El�=�:f

:f' .B

PROPOS ICIONES�

Propor. y Theor • I.

SI,Bc,vn4p4Ttttlevn4line4reél" F�
;

exifle 'nvnflAno I" f/tr4 .1'art� ..• ·A
.

B .' n
no PMede exiflír fuerA ddt,,_ !E

Porque ïi Ia atra parte no
--

exil1ieratambien en el mifmo plano, como

DCj Iino fuera della, como A C: Ia rech
toda no fe ajullaria con el plano FE. Luc-

8Q FE)nQ feria Iuperficie plana, 4. 7-�.

e..

L 3 Propor.



t6&

Propor. y Theor. 1..

L:ArreétM,AB) CD, fjueJè C"I'·

�C''''
L

tálZ;yeeáMld.J pArtu de,!uát- A.,\.,
f"irrtrid.ngttlo pltt,n", BEO: exiI- n B
ten en el 'mJm' plAna

Parque el plano que fe ima-
,

ginarapaffarporCD.fipalTJ. pot' B,paffa I

ra tambien por DB y AB,pr. I. II.

" Propor. y Theor. 3.'
,

S· I r.mtt.reEld., ..AB, es reEl" d. A_
. \

"wd..,CD,EF".dp••

C�1':t",B, en 'Iut fi certs»: es t"m- "" -,

bit» rléld. dl pI4no,CEDF,,!lft G :::.:"···-'B""'�:.:. H

p"..il" P" eU",. F
"

D
.

Sea ca igual con DB, EE con FB;en el
quadrilarero C E DF. rirefepor B, la re-

-

Gt-a

SI bs pláms,1{8)DC�ft cortAn:

G"fil camun fecciOlJ) BF ,es lined. :E' ,,",
reEld.

. p
E

C

Porque, pues los píicos E,F, 1)
cxifien enentrambos planos, .

typ. Ia recta toda EF,exillira en enrrambos,
d. (. I.

'

Propof. y Theor. 4.
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�

Blement» undecimo, 16,
•

•

�éta GH,de qualquier íuerre . Y tiradas las

redas,AC, AG, AF; AE, AH, A O; " par

ferellado CB igualcon DB. EBeon FDt
byp:' yel angul? CB�, igual con EBD,J'Y'
H. I. CF fera Igual cori ED; y el angule
:BFC, igual con Blip, pr.4·1• z .Por fer"

EB.FB, rectas iguales, byp; y adiacentes en
.

. BEH,B F G,:ngulos iguales; y en H nE,

GBF"r. 15. I. EH ferá igual cóFG;¥ BG

con BH, I": 7.Ú. r, ;. y pues CB es igual
con DB,hyp; AB, comun en los triang ulos

BAC.BAD;ylosangulosABC, ABD,re

�tOS, by!; y iguales: AC ferâ igual có AD,
/",.4. r. Y por la mi!ma, AE igtl.'11 con AF.

4. Y porque AE es Igual con AF; D E con

FC; y A D con AC .. el angulo AED fed

igual con APe.pr.S. t· 5. Por fer AE igual
con AF, HE con GF; y el angule A E H

igual con AFG: AH fer� igual con AG. pr.

'I' r . 6. Porque BH es Ignal con BG, AB

cornun en los triâgulos BAH, BAG; y AH

igual Con AG: los angulos ABI-I,ABG rerá

iguales, I": 8,1. y reétos, /,r.ll. I.Y de Ia

mifma fuerre fG demonflra [er AB re{b a

qualqmer atra rectatque tirada por et p]a-
110 CEDF, paffare por el punta B, en que
AB toca el t al plano. Luego AB es recta al

mifmo plano, à. 1, ! l!
Pro-



Propor. y Theor .. ��

Slvnílrea4'.Âlf,eJread4�r.tS' A (.
tru, BC,lJF.. BD, en,s, il puntD :..

fJ,·
... ···

:Cl
tl� fu mnun ficcíM:llff tres)to.lds �C \
exirten tIJ el miJl1I' p14"0. iF \

Porque ûalgune della, (0- i, h"!
mo 13 C exiûe fuera del pta no

.. ' D
,

EG,en que B E Y BD exine; exiflira fi quie
ra en el miemo plano en que AB) pr. 2. I I;

pues Ia corta en 13: a faber e n el p tano A F,
cuya conum feccion con EG,es FB.Y por"
Gue A B es reB-a a EG, fr.4- I r: es retia a ,.

"

DF, J. t , Il. Luego fi es rambien retta a

:B C, el angule recto A B C parce) es igual
con el retto ABF)fu todo.

Propor. y Theor, 6;

L:;l reélá, tr; Jue j1lntd dDt pl.. �I'4lel,tlS,A B, C 0-i exine en el
mi[mq pl/tlll) CIJl1: tltd.S.

'

Porque AB, C Diexiflen en C FD
el mifme plano�J. u. I. y EF.enelmifmo
�. 7. J,

,

I

Propof,



, ,

Propor. y Theor, 7. y 8�

7· SIdos rtfiltl, .AB,

CD,f""il
.q"

reEfAs oC VIS pI4n�,EF;Jó f4- '/:/qll.,rslel:«
E

_ ./ /

8, ifi fln p"'rtflelds;)!4 vnA, .B\2�·:::-.o _.

CD, retiA It 'lin p14m.EF;la (Jrr", ú__J'f
;,.cti, ti reéla tllmiji1Joplltn". I

7. Tirenfe las reétas CE. BD: yen pl;! no

·EF Ia reaa BG perpédicular a BD. y igual
con CD. Tirenfe-mas CG. DG.Y porque
BGes igual cê CO;UDcomú; y lcs angu
Je s côprehendidos, C DB. G BD, f� uales,
conrtr: CB es igual eon DG, /lr.4. I, Y pues
CH es igual con DG; GB con CD, y CG

comú:el angulo CBG,es igual có CDG, pr.
8. I: yreéto.pues CDG lo es.à.;. I I.Y por

fer GB retb con AB, J. 3.1 H (pues ABes

reéta al plano EF,bJ'p,) es.reda a lastres

AB_CB,DB; y ellas rodas en el miemo pla
tio.pr.«. J r.Pero Cl) exiíle en el mifrno

plano en q CB,DB:!r. 2. U. Luego en el

en q AB. Yporf Jas angulos ABD, eDB,
íóreétos.b,p:AJ3,CD,fó par�lelas.p,...la.l.

8. y liendo CD reéia con EF: par la
mifrna conûrncíon, y dernonflracion , el

angule CBGesigualcon'elreao CCG;y
.

ygb



Propor. y Theor. 9.

170 Elemento vtJtlu;mo:
y GB, reaa a OB y BC; y al

�
.•1';:'pL1no CBD,pr. 4 Il. Pero,. .

/.�/.

Pll�S BC, BD, exiílen en el E
,B'.::,.,.::: .......rnifrn o plano €Q que las pa� \t./· ..raleias AB, CD, pr,6. IL' �_ . .F

AB exine en el plano en qC13 DiLuego AR
es retia aGB,d. 3.1(. Y pues es tâbien red'
â B D( porfer ABD, COB iguales. a dor
rectos, pr. 2'. I. Y C DB relto)h)'/,,') es rec
ta al plano EF, I": 4.11.

L -:;rs rtElAs, .,AB)CD J quefin. �A l! �ptmûd"s con otrs; EF I [on 11'
14rft/elM entre (i: "un'jue txir· El ·G·
ttIJen pl"ms J,íninEl,.. C: ( :riPorque fi AB, EF,fonpa-
raleias: exiûen eo el rnifrno plano, d. � r. I.
Exifian pues EF, CD en otro, Y fiédo HG,
IG. perpendiculares a EF; EF ferâ reth al
plana que pafîare por HG, IG.".. 4, II. Y
púrgoe 1\B, C D,> fon rectas paralelas en n

IF, hy/,: Ceran rectas al mifrno plano, Ir. 8.
1_J. Y paralelas entre fi, pr. 7. II.

Prop of. y Theor.r o,Î
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.

J
_

_/EllrJUfllo fJtlJtçi",(J� 'J 7"
:�Sl tl" rtElAS, ..--tII, �C, 'Iutft A D'

) tfl(ÁII tN vn lU1ltl, B; fm
[>.

... " ....!.(
••

�"\,,,r,,I,11lS II. ,t'As tlll ,DE,FE, q � � •.•._��_ It.

P t,(II"tlHJtrD puntD, E: ',m- :. .

t"btntltn IIngul,s igu"les; C F

�un1ut n« txifttn tn et mi[m'plll"D.
Sea AB) igual con DE; CB, con FE: y

jriradas las reétas AC,DF,AD,CF,BE.Pocq

.

1i�ndo AB paralela y igua-l có DE; y CB cõ

FE,bJP:AD,y CF fon paralelas y iguales
conBE,p"34. r.yenrrefi , aunque niai

en planos dillinétos, 1" 9. Il. Y AC con

pF,pr.H. I. Luego el anguloA,BC,'Ci

igual con DEF.p'. 8. I�
,

Propor. 13. Theor. r r,

Noftputtl; leu;tll' mIlS qvnl/, �f
C .-

pe'p,rttli(uI4,)DC)Jt tlJl.PÜ- -:..A.

", D, tÙ flll",iIm, pI4n" .48. �""'\.

Pori} fife leuãtãdos, DC, 1>�

DE, feran paralelas,p"p.,; I I. Y no 10 rc,�

ran.pues concurren en D. â. Z.I. I.

Propor. 14'Theor. J 2�

LOs ,'.tnlJs, �E, BC, II. !IJ� fH�!!� l.- mï[rIU,,AI.
�� ��£lAj Ji"P"��!e!��. '.

1>orqt1�



Propor. 11. Theor. 13; ,

�

"7i Elementovnderimo.
, Porque fi no lo fan, con tt- Çi:'� ?nuados côcurriran, digamos .<kt'-":'·'.en Gf,J.S.".Tomcfe pues E�..

<�ÇIen el conc.urfo y Ïeccion co A"

mii Gt.el piiro Hi y rirenfe ,A :H

Ids rectas HA. HB; y feran
, reétas a AB, en A y il, d. 3. I J. Luego en é

rriangnlo Al-Iû.Ios angulos HAB, BBA
Ieran reétos, Y rio Io feran, I'-r .r 7.1" ,..

SlJ,úrtéltls,.ÁB,AC,'1uec,nmr. Â D
ren en on punél4,A;fon ptlratel4f

r"''''
:}. r

. J

Con otrlSs án, on, DF, 'lUt (onrur·

JC f ",
�

ten en etr» putlto,D;y exiftm en IItr'l F. '

pt4no: lOfp/l1naf, CB)FE) en 1 exif- 13 (il;

tm,fonpArlCltlos. '

Tirefe AI reth a FE; l� paralela con

DE;lHconDF. Yporque AB y IG fo n

paralelas con DE, anîl«: lo fon entre (l, P'>
9. J I.Y l?s angulos A t G. I AB;iguaJã a dos
reaos.,pr. �9.r .Pero A [G esreéto,hyp: Luc..

go lAB 10 es. Del mifmo modo confla fer
IAC,reélo.Luego IA es retta al plano CB,
pr. 4' I I. Pero es tambien reeia a FE, (onnr.
Luego ÇB: �E1fQn planos paralelos.j». 14.
u.

Pro



S· Idos ,1.,,111llifr4lt/ol,AB,CD,p
.

.�H"
(ot(afJP" otrtJ,ÈFjfoS ,,,m1,.,I1Itl .: .... J

('({iMeS, EG.IF,fonp.f4{tlAI.

Jfttl1'
A', e

Porque ft no, coti mudas cá.
t

�ir2 n en algun punro ,
co-:

no Cil H. Luego pues EG exif P-'

c"ënAB,IPcn.cO:·AB,CDt
J

eonnnuadosconcurriran,ynor('Iri pafdie.,
los.

..,
_ J

)

.

J

13J",irnio vnJ.ÚJmtJ: 11J

Propof (6. Theor.l�

Propor, 17- Probl. I�_

1 i •
. ,.



)
S Izmit r'eE14) IH, es 'reélá" vn i A .

'

'- plaM, cD; toattrltlJ planá! q r'�""�':"'IE
fdjJ4n poreUa?fõn reélol At miJm, C � ! i
pLttn�, CD, p g iG:

Demos que FG, Iea la Ïec- tI B

cion en � FE (el plano en q
,� .....rl

exine IH, reaa al plano GD) corta el pla
no CD:yque AB, otrareEtaqueexifie en

F.E, fea paraleli con IH. Pues �B ferâ' tã�
, I

bien reéta a C D, r- 8. 1 r . 10 rnifrno fe in
Rere de qualquier reéta de FE, paralela con

.1

lHo Luego FE es recta a CD, d+l I.

SIJotpla1)oJ,AB,EF, 9Utfe A
�

cf)rt;jfonrPéloJ4ot�,GH. G ,D
fu CBmun feeei5, DC, ,ts t'tEl.. �'::

.• :- " ... , ....
�•.• D

;

41 m;fml1 te,rcer plano, GFl. .. ••••�.
•

... 1(•

'Potqueliendo EF re-' i"····
...

ao a GH; ia reéta � Ie leuanta de C por EF;
tedaaCFcomü fecciê de EF,GH,çsreéta
:t GH.á. 4. J r , Y Ia que fe leuãra de C, por
AB,reéh a CB comû feccion de AB,GH:es
yetta a GH) flendo AB redo a GH)J� 4" I.

- -
'.

- _.

Pero
. -'

I74" ElmJenlo vndeâmlJ:

Propor. 18. Theor, 16.'

Propor. 19' Thèor. 17-

).



vAles'lu;e�Jos, d�treSttng'N. �
� �

lOfplAnoS.1JAC,iJAD,DAC,
��

..
"

'

,.eromprrhtndr"n'lln ttnguloflli.. r, ,/�.. ', •

'JII)..Á; e)(('tden 'el tercer». re "£-,
'

.

No necefsira de pmeua,
'quando todos los tres fon iguales; ti:; quan
do el rercero es igual, omenor.que èl vno
tie lo:s otros dos .. Pero aunõ el tercer BA C.
fea mayor q'qualquierèe los otros , es me

llor que entrambos j'utds. Porque fi fe cor

'taen llACI BAE, igual con BA D, I": ��. r,

y'Ce tira AE, igual con AD; y las rçétas Be,
BO, DC::aE Ierâ igual cô BD �'1r'4. I.Pe·
'ro Ias-dos BD, D C, juntas excedeu a B C ..

. )r. so. r , L.uego DC, es mayor <Jue EC. y
pues-A D es igual con A E, conîlr: y A C co

rnu n-el angule l:>AC,es mayor que CAE ..

'pr. '24. 1. Luego los dos BA D, DA C,julltQ$
excederr al rercero BAC.

o

P�o�

EJ�mmt(i vnsZçcimó 17:;
.

iI'eto te puede leuârar vna fola reaa del pú
tõ�, que fea teCta a GH, t': J 3' r I. Lue go

a que fe leuârare de C por EF,reél:a aGH;
y la que de C, por AB., reda a GH; e� vna

foLllirtea recta. 1 nego C D ,Ia cornu Iec-
cion de EF } A13� 'ès recta a GH.

.

Propof. ao, TheOr. 18�



Propof.2I. Thor.rç,

176 E/emmto vndtÍimo
. f'

To..àoslwttngulos plAnotj BAC,
CAD,Dj1B,'ju£fomprehenJë '�I' "

vn ttn'{uto fo/ido, A;fon mtlioru ,/ \. -, J'-'

<0/ Á�\,que fjlltttro reilvs, � ic::.��.;-....CTíradasJlHeftasBC,CD,
, ,lA IDB: en cada vno de los puntas B ,C, D, au Irâ vn angulo folido, 4 I r. I r.Y quaiefqúier fdos de los planos ,qUI! le côprehendê, ABC,AB D, excedeu el tercera CBD'l'r.1.o.( I.

y lo rnifmo es de 10s en D, C. Luego los íeis,ABC,ABDj ADB, ADC,ACD,ACB,fon
mapores que los reliquos tres,BCD.CDBIInBC; que fon .iguales a dos redes, p'. t",
I. Luego excedeu a dos reétos. Pero cõ los
tres en el venice A. hazen reis rectos, p"; 1.
I. I uego los �res <tue en A,comprehenden�l angule Iolido.fon menos quatro reaos�

.J

Lospl.cn(JJ0pplitflosen e/[o- A �lido .ÂBEF, (ompr�ht:nd., d�

r_�
••• '\

V ·�cá� plállO! PMAlelos; {un f4r4lt..
.

D/IIgTá'lJOS Jèmej�nlts ,y iguAles. ...
...�. H

Porque, pues A�,. ,ç�t� F' .

,

1• o�

e,



- .JI 111emeftt6 v"du;mo: 177., Ios planos paralelos oppueflos GE', FH; YIos paralelos oppueílcs FC, DE: las cornu
nes fe'cciones AG, DF; y carnbien A.D,GF,{on paralelas, pr. 16. JI. Luego AF es pa-
ralelograrno . Y por Ia rnifrna, los dernas

lanos fon paralelogramos. Y pMqlle las
ettas EA, AG,fon paralelas C0n HO, DF.

·cEtas de otro plano; los angulos E A G
F, foniguâles,pr,lo.IJ. Ypor la mir·

ma.los reliquos angulos de los paralelogra
mos EG, HF, fon iguales. Y pues AGes
igual con OF; y AE, con DH: FD tendra
con OH, la proporcion que GA con EA:
y por la mifma raçon, OH tendra có HB,la que AE con EC, Bec. y los paralelogrfmos oppueílos EG,HF,'fó femelãres,á Í .6.
Y tirados los diametros AC. DB: pues AG
es igu al con DF;GCconFB; y 01 an aulo
AGe igual con OFB rlos tríãgulos ACG,DBF, fan Iguales,pr. 4- I. Pero fan mila
des de los paralelogramos EG ,HF, 1". 34-
J. Luego EG, HF fan iguales. Lo rmfmo
confia por Ia mifma dernonflracion, de los

. reliquo 5 plaræs oppueílos-
.

Propof. 2.,. Th�or. î1.�

SI "!._" rliln���.!, tar�lç!� çm,DA,C8,1,j ,llIml
M Ift��t1rl

-t



17 g I lJ!!mmto vnàeeJm#�
8pp�rfl�s lé;vn paraie- Cr.D E C �'
ll'ptped9., DE; le corta: .�, r .� Jç _." .... "J1,,/plit/oS)DT,.£JJ,e_nfI' _. _.' '--.' TI
tjtu l' ed" tePtlrttJ.',te- ,.Il'{ _.ro ..••p ...... Q ••

-�P.
drJln entreJi la propor- SAT :É V
fiá q fits bá{e.r.Ak. BK.

Porque DT J EB, pues fe comprehend
de planos paralelos, hyp; fon paralelepipe
dos,d. 3ó. I J. Y tienen [us planos (')Pp':��, J
ros paralelogrJ,mos)femejanres: y iguales, ,)
pr. :z.f. r I .Aãadãfele al Paralelepípedo fi D, ,

por 1.1 vna banda, GA paralelepípedo igual
y fernejanre cô DT: y por Ia atra ôppuef
ca; CV igu .. I y fernejanre cê EB. Y la hafts
� Î<£rn tan multíplice de Ia batis-Ak,<]uã.
tl) el folrdo GT del {elide;, DT; y Vk de
BK,guanto EV de EB·Pero fi SK rnulripli;
ce de Ia primera rnagnitud A.K"es IguJl có
VK,mu!tiplice de Ia fegfida BK; GT mnl-,
tiplice de la rercera D'I', es igual Con EV'
m�llti,Qllce de -Ia 'luana EB. Pues fiendo Ias
bafes �k, YK,igllalc' y femejanres , los feis
pa.rí1l�l?gffim.Os del folido GT .feran igua
les y �meiames cô Iqs [eis del fohdo EV:

y íiend- Sk m lyor o me nor que Vk; Gl'
fèd mayor 0 ruenor que EV· Luego Ia pra
porcien qtIé Ak ciene con Bk.uene DTcõ
�)J. 8.15'.

Prol'o�



Propor. 32 Theor 2.7·

, �� Eltmtn'o vndtcÎm(). 18T
ï jantes; fus paralele pi pedes cquialros Ieran

femejanres, á. Io. II· Y li IF es igual con

EH, fus paralelepipedos equialros reran
iguales, pr. % O. I I. Luego el de IF ferú i gual
con el de AB. Y porque el parale lograrno
JF es igual con E [-I,pr 3,..1; Y EI-I có C D,
"y!; JF es igual con CD. Luego C D r iene
, n EK) Ia proporcion que I F con Ek, r-
7•• Pero el Colido de IF, tiene con c;l de

�k; la que IF c;)n EKi 'y el de C D con el de
EK,laqueCDcpnElcpr. 25. r rv Lueoo
el[olidode CD,tienecílnelde Ek,h que
el de IF con el de E k. Lue go los paralelo-•

pi pedes de IF, Y de C D .fon iguales) f",9 � 5.
Y porqne el de IF es igual con el de AB,
]05 de AB. CD Jon iguales.

Corro Luego J, Pár41tltpip1dn igudlc!, y Je
báJè s if,u,tlc! ,[m e"uiaitos. por'fltefino; corts fe del
fflltultfl,el exctJfo;y tjuedtfl'dn til bdfès igudfrs
yeJulilltlJf:y,guil.l /�f,Mt(õeLt(}d?Ltlego 1.,p.'.
ra1clep:peàOf í�udle .. y �,!uiattos, tit'në í�ualef 1,�
Jrs. porr Ut fi ��; correfe el exuf{o de la bt!{tJ ma

J'DT:)' 1utdarttnenclíguales bafoJ,)ctjuialtos;y
,la !"Ite igual (on fo' todo.



'J 8� Elemmt» 'V1JrJeçim��
IFGH,tifl1'ë entrtfo .�

fIt pr6porrion9ue fos:

�B i"::J::q'" �."pS'€'D,GH. ;_.:-
.. _

-.

I

Porque fi Ce ana- � .,- t�:+ ..

de el paralelepi- D \!...&.... . H
del K,L M,igual M

y eonialro con A B C D; tendra co I

EFGH Ia proporcton que ABeD :pr. 7.)' .

Pero tí;ne con EFGH,laque fu b:1fis ü� '\,
o CDfu igual, con Ia baíis GH, I": 25'. Il.(,\

Propor. 33, Theor. z.3.

Los (didos Pdrttlele- C

pipedof fmeianttJl, ,...._-.=;..-�

vlBCD, EHGF; tiene",
fn're ji, LtHr iplic-dJ,,1. pro
PO,.{í�IJ de fiu lddos bo
tm!o[.t!s,.fi r; sk.

Aiiadanfe los pa':
ratelepipedos D T-

QY>}MBP;'yT�- �LV.. 'gna! y kmep-
te con) E H G F. Y .

•

por fer A fi C O, EHGF, fernejanres, DL'
riene con H k.o con LM fu igual, la pro.
porcion éj AL con EIc, o có L I fu igual: 'I'.

AL cen �KJ Q con Li fu .igualj Ia que EL
con



Elemento "vnsecimo;
--

]79
1

Propof.23. Theor .. 23'�
....1

EL !ldf16 rue tort" elftJralrl.e. A., l!,
ptpedo.GH,por, AC,D8, d'd- Ú'�

••

C

gHmr de pld.nos orpueft�s, GE, ID)�FR; le p/Me p9r el meá,�. �_ H
O rqueGE,FH. fo n para.

F' 13

.Ielagramos Iguales y �emeiantes, pr. 2{.. I J.
- partidospor los medios por los diagonios
AC, DB,pr. 34· J. Y el paralelogr.imo AF

es igual con EB; AH Con GB, p" 1.4. I; Y
AB'conntn. Luego los triangulos A.CG,
DBF; (0 Ios oaralelogeaæos AP, GB,AB.
del prifma ACG DBF-: igualan los triâgu
I ..os EAe, HOB. con los p.trale lograrnos
EB,E O,AB,dei prifrna EACH Dls-Luego
losprifmas Coo iguales, d. IO. I r , Pero cõ

pané el paralelepipedo GH, cornofus par ..

tes todas. Luego el plano) œc,
_

LOJ [ol�d/Js Pdrdltl�pipeJost
AeDE, AFG/!,t1IJid.ltfJS;

J contfi:u;d,s fobre Itt miJm.
b.[rs,.AB:fon ;gIMles.

Ser equialtosjes col1fi Î
Ml.

Propof 29· Theor. �4�'



!St') Elun�nt(j vntlúi",�
tir encre 10s, mifrnos pla- C F' D Œ
nos paralelos.Los pa�a- Hi�"":

.. , '''1'lel()g�amos A L, AM. [i�B L'fan Iguales, r- �5· r. A..... .-..;1
Luego excluido el cornii E···. M

trapezio Ak LE,los rriâgulos A KI, EM.L fó
iguales.Y porq los rriâgulos Ak! ,HFC,fó
eqnilareros; fon equiangulos , pr.8. Ii Yfernejanres, pr. 4. G.Y râbien EML,BG( •

I

MJs, el paralelogramo AC, es igual y femejanre con Flãr Af con EG,pr. Z4.1I• r
y p0t' fer IL, KM, cada qual igual có AE;Jo fó entre fi: y lk. LM. Luego IF'es igualcon LG. r: �6. I. Ytodos los planos del
prifma AlkFCH,fon iguales y fernejantëscon todos los del prifma E L M GOB. Lue
go los prifmas fon iguales, J. IO. r r.Y aãa ..

dido el comunfolido AH FKLDBE,los pa�ralelepipedos sec-

L OJ Fl;J,(j) 'árilltltpipe
dos t'lujáltos, J dt "4'

fes i..{i�"ltJ" A 8, C Di (01'
igutlLes.

J

Pttnl fi las bafes- AB.
EHJon)guaies y feme-

I? .... ;r<
: '

Propof 3'I. Theor, z6.

D--
C

Ei ;F'
. .

I'GMH
jantes



;/ '. ElementD'V"Jú;",o= JS)'
....

.

I h.ares AD,EH ,10 iguales;y ABeD igual c6
EHGF,pr.,I.II. 4.Si F k es mayor qAT;
tomefe EL igual con Al �y tirefe LM para
lelo có EH.Y porq Ek [iene có AI ,0 có £ L
fu igual,la proporciô que A D con EH, h)I/,!
y A BCD tiene con EHLM, la que A D -s
EH pr. 3�. IJ:ykN côn LN, la que Ek con

EL, pr. 1.61 Y mas, EHGF , con EHLM:
Ja'1de kN con LN, pr. 32.. I I. EHGF ten
dra con EHLM,laque ABCD có EHLM.
Luego ABCD es igual c an EHGF (6 AD
tiene con EH1la.proporcion que Ek con

Al)pr.9 S. .

.

Propof. 36. Theor, 3I;

Loi l'd.rtt�tlepipe- Ji; �

EBl,�;:Ío�;;::?�/(, c��'fi e vn"EB,Ie {opre- G::htnJe ae tre« reaAI 1
prlJporûonAltl, A B, fi B F
AC, AD;] lllJtro, kT ,tleZA meài", Fl.

Demos F[,FH,FG:iguales con AC, en
et an�iJlo folido IFGigllal con BAC: V ,,(
angule plano IFG igual con BAC; lFH,
con BAD; HFG, con DA C. Luego AB rê
dra conFl, la proporcion que FH có AD.

Ypues



J 86 Elimento 'l)ndecimo�
y pues B 1\ D es J!. I<

.

; .

igllJ! con I-IFf;

cQ3Jn.G::�H �11.el paralelogra-
AJ r

mo BD) baíis
de EB, es igual
con Ht.bàfis de Ao B F

,

kr. y fus altitUdes reran iguales; por fer I
igu,lles CA, G F, Ienanradas en arlpJt."" .

igu.1les Iobre las ha res DB, H I, hYf.Lùégo
Elles igualconkl,pr.21.Il. r

I J - Propor. 37. Theor. 3::

L�I f,.rAlelel'!do; [em:;Md'tf, �
.

k,L,.M,N,q(èdejèrlll>tnfù- 1< @",e '1U4tyS reatU I'rofny(jonaler, 13 C 1)
..n, CD; F.F, GH;pn I'roporcí,. �

GíDIIl11cf. y flofon.ltU rré14s loJon. �I f

Porque rç la proporcron � Ft; H
de k con L, es Ia triplicada de la de AB có
CD; y la de M. con N, la tdplícada dela da
EF con GR,pr. 33. I I. Luego ft AB riene
cõ CD, Ia que EF con GH;k {iene con L,
laq M con N. s.Porque K tiene con L, I.a
triplícadadeABcon CO:yMcóN,lam.
Phcada de EF con GH, pr. ; c. I I. fi K tie ne

.

con L,la que M con N1 1\B tiene con C DJ
la que EF 'on GH•.

- -_ - .. -_.---

Prop,
,!



%'
. El�mtnfo vndect(!1": t � 3

, "l:on FK)o con LN fu igual.Pero A D uer.e

con DI, la qne AL con LI; y DT con I i\J't,
Ia.que Dl, conLM; y Bl con IlJ,L1éjilL
conlLN, r- 1.6. L uego D I riene cori 1 M,
yBlcùnIN;la']ueADconDL P<.:r, cl

� paralelepipedo A fi Cu.tiene con D. Q Y,
Ja proporcion que h bafis A O con D l;

'n (Q y con r MBP,1J que DI call I M;
IMBP con TXLV,la que BI con INcj»,
31.. I I. Luego D r QY riene con T Ml) 1>,1,1
proporciori 'lue ABC D con DJ QY; I M

BPconTXLV,laque DlQY có TMBP.

LuegoABCD,OI, OX, IMBr\TXLVJó
quatro canridades en proporcion conti-
nua.Lueao la proporcion que ABCD tie

ne con TXLV, o con EHGF fu igual y fe

mejanre,es la triplicada de la que ABCD

riene con DI QY, ti. 6,6. Pero A D baíis
riene con nr, la que ABCD es DIQY, r.
j�, I I. Y AL lado con LI, o con Ek fu

igual; la que A O con DI, pr. I. 6. [nego
laproporcion queABCD tiene có EHGF,
es Ia triplicada de Ia de los lados ho rnnlo.,

£os,AL,Ek.
Carr. Lue/{,o el paralelfpipedo Je l�r immt ae

quatro reEllt1 pr8p.reionálu continuamente) tlene
ún ti fu feme 'dllte de Iti (tgundaj l« Er"F ortlon 'lke

,.
'I..prÎmer4, cm lá fjl/terta.

'

_.
-

Mi Propor.
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Propor. 340Theor.1.9.

LoAS blCys , AD, ui; G:
J l414ItituJer,AI)Ek; c

F'dt lospl1r41elt/,iptdoligu4 @J< ,-'.... M
(

u.. Al!CD,ëHGF: fientne B L _.'./ '

proporcion rtciprf'l1. Tfi 14 D
.. h'"

fi I
tiwtn,/oJ '4raltltpiptJo1 A

_yn;l-_ualtlo £
Tendra pues AD có

,

EH, Ia proporcion que Ek cen AI, Jo 2.6.

Porque I) ûendo los paralelepípedos igua-
less y iguales fus alturas, Ek, AI ;fttsbafes
AD, EH, Io feran, torr, 2. pr. ; 1. I lo Luego
A D tendra con EH, Ia proporcicn que E k

Con Al. 2. Si E k es altitud mayor que A I :

rornefe EL Igual con AT; Y rirefe el piano
LM paralelo con EH. Y pues ABC D tie-
ne con EHLM,la proporcion que EHGF
fu igual, r- 7'�; A D baíis con RI-L la que
ABCr> con EHLM ru equialro, I": � 2.01 r:

y kN bafis con L N, la que E H GF con

EHLM Iu equialro: kN tendra con LN.la
que A D'con Ek. Pero Ek tiene con EL, o

con A { fn igual, Ia que kN con LN, p-. J.

6;queeslaqueAD riene con Effv j.Si las
alritudes Ar, Ex.fon iguales; y AD [lene

con El-l.la proporcion que Ek con Ar: las
bafes



Propor. 38. Thcor. 33:

S t un pldru,AB,f!reé1õ dctra,AC; !Er'-l'B
J d(Zm pltnt�, e,,ir{ un» , .AB, fi �-Tr--.,.;I,iravnd ref!4 pertend;lltl4r dt ()tro.Æ� .. l�·

'vee; ((rei" en tA csmwnPCCiM de en-
.,,' 'c

rrtimbo"!. .

-)mo EFen AD.Porqg c:r�Wef.£1dclL1,
como EI en I: lien do IF eirada perpendicu
Jar a Ia feccton cornun AD) f;:râ recta al

plano AB. d. 4. [I. Y I E F, cendra dos.an

gulos rectos. EFl)ElF:que implica,pr.r7. I."
!

Propùt40• Thcor. 3" 5.

SI,:XC';!d{,tt]isJnm'I \"9' b·!).KJ

P"I��!io;I:::,�;.:r;;:: IV1[2jr#"�F

Ipl� (le, H I C, i" p4fis H:-_ :1 D c,

tl'Ittngu lar de otr'prif " '.
B

�

mA fH eruid[to, Gf;llK- G: 1 A

LM: 10J pr.if1Jlû Fn ;gIM]es.
•

Cornplanfe ló� prifmas en paralelepí
pedos equialtos I AN, GQ:_Y porque el p�
ralelogramo GD, es el duplo del triangulo
GHI 'I'r.;4.I;Y ArdduplodeGHI :Iry,.
AC, es igual con G�. �qego Ios paralelo-

p1p�:::
�



Ad maiorem Dei gIoriat£.•

.J • ,
181 Elemento (Jnifltlmo.

pip:�os AN, GCl..t_ L -�-.2 � __._.�.fan Jgu�les,pr. 3 r ,

�il fl f}FJI' Y Iguales �us M Hl'. Î 1)
; ;

nnrades , los prif- __ ._ .1 c

mas A B C D E F)
rz: .: A B

GHI kLM. \o,i."

�,
,

EN LISBOA;

Con tod4S ItIS licenûllS neceJ!ari�J� Eni"
imprmta de �athiaJ Rodrigues.

A�o dl CI;) I:JC XXXIY!

. �..

•
.

.
.
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